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CORTESE LETTORE. 




Iprefento il brattato de* FIO" 
RI GEOMETRICI MPu4" 
DRE ABBATE D. GVU 
DO GRANDI^ iltjuale non 
meno fer la novità , che per 
le fiéUmi dimoftrasùoni in efo contenute , 

acqui fiato fi è Papplaufo e 1^ amntirazJone di 
tutte le più rinomate Accademie . 

Teftimonìo ne fono , tra le altre , le 
^r&vazjoni riportate in Inghilterra , la pri-* 
ma 'Volta che ufcì alla luce ^ (^effendo fia^ 
to pubblicato di nuovo nelle TranfazJoni fi^ 
lofofiche inglefi) egli elogj ricevuti d^ GìoT" 
nali de* Letterati . Avendovi poi moderna» 
mente aggiunti dìverfi Scolj , e molte nfMve 
dimofir^Zjioni , che tutta fanno la materia 
della Seconda Forte > il nofiro Autore ha 
creduto di dffuerlo rifiampare in Firenze per 
utile di quei , che delle Geometriche co fé di* 
lettanfi, 

E p^ verità , chi mette fi a ^udsare tm 
Jmigliante Trattato^ vede in ejfo la ma^ 

-^3 ravim 



ravigliofa JitJirkÀsne Mrmove Curve <y che 
con una maniera generale , [ cfuale fi è cfueL 
la efprejfa dalla coflantè proporzJone Mi due 
Lettere ] ^c^mfegnana con modi f empiici ffi* 
mi là formazjone d!" infittiti Fiori , che de* 
fcritti fono^ o in un piano dì circolo , come 
t^uelli della Prima Parte ; o fopra una fu* 
perfide emisferica ^ come auelli della fecon* 
da . J^i quefii fono tali (e relazioni e Pu* 
gualità ^ che provanfi avere con altre Cur" 
ve geometriche^ non meno che Pugu^liath 
•z^ ^ che tffi , gli fpaz»j particolari da e/" 
fi racchiufi ^ ofra h medéfirm interpoBi^ 
hanno a Figure rettilinee e regolari ; che con 
ammiraz^ione di chi ne 'Confiderà le proprii' 
-ri, trovanfi perfettamente <fuadr alili , U 
-tutto poi è condotto co» un. giro di dimofira» 
zjoni finora a .pochi ufitate , :per *mderfi m 
efei principjdi rmoviCdkoli ^l^iffertmdih 
ie ed Integrale , nelle froperzÀani delle F^gt$^ 
re infinitamente piccole ^ t mW ufo degU 
clementi delle Curve : per mensL^o di quali 
fènz^a calcolo e con la fola geometrìa linea^ 
re dimùfira .tarftx proprietà de* fuoi Fiori 

'Geametmi, 

Quem 



\ 



• Quefio maraH^igliop) modo- di pravare 
verità così recondite^ hafttrébbe fer fé falò 
a, tmdere. c/ommeftd/^il (fuef^ Q^era : JMa 
un wn fi^hc : iS frtm: f^ih . nttfcofo. , t filo 
abp$9ntiO pnlefe .a M reca fi a med^^ane i 
mfterj della Natnna^ rendela n^dmente 
utile ai Geometri^ che a^li Sfud/ofi della 
tiaturMe Filofvfia ,^ ,C<fi^nciò. il f'omofo- Me^ 
"Wfoff - a fco^rh^e una Strada ,, fer addietro 
ìncógmtM ^ S fpiegare ifrinc'^j della Filofo^ 
fia naturale con U dirmflrAZìiom matematt» 
chetidfm celebre Tra$tato de* Prihcipì 
Matertìatìci , ec. dove ofervando , ihe 
tuttA la di^oUa della. Fdafofia m quefio 
frm<^ipalmente confile , ^che da,i fenonteni 
de Aiuti fi rinttmc ino. e.fid^copranAièfoV'fyg 
deUa Nattèra,^ e'f<^ da quefie ^H akri ef- 
fetti fi mofirino ; nel primo e fecondo Labro 
prepone le fropofizÀoni e i ^eorenù generali ^ 
che rifguardàno il Motom ^firattù : me nk 
Libro IH, applicate fotto le dette distrine 
al Sifiefna del Mondo y ed a ^ciò , che ri» 
/guarda t^Jironom^a, F er tanto ^com' tgli 
ficjfo fi pretesfia meSa fus pi^faiibnt ^ . rè^ 
fiavagìi di efkendere k d(nprm \tneecanitàe:^y 

gta 



già a^licate a i Moti Celelìiy ancora agli 
altri Fenomeni deUa Natura in ejuel fm 

detto: Utinam cxtera Naturse pbxno- 
mena ek^ princigiis: nfiechanìcìs eodem 
àiigutnentancfi* genere derivare liceret 1 

Ciò dunque , che' quel grande Vomo in* 
t-rafYefe^ e defidgro di profeguire^ vede fi in 
fa^t e adempiuto dal nójlro P;\ABB./4T£ 
GILjìNDI nel prefente Trattato : in cui 

la Scienza del M^oto , ed i Principj .mecca" 
nici applicati fono alla fotrmaTÙone- di Fio^ 
ricche tanta har^ parte negli effetti detta 
Natura » giacche quelli fino i più i^ei par^ 
ti della medefima nella produzjorie de^ Vege^ 
tahili . Che tale (lato fia il principal fine 
deW Òptra ^ chiaro fi 'Oede nella lettera 
fcrìtta agli Accademici di landra ^ pò fia in 
fronte alla prima EdizJone , e più fpecìaU 
mente nello Scolio della PropofizJone XIL 
della L Fdrte^ in cui dalle antecedenti pro^ 
poftzJóni quefia generale confeguenZja dedu^ 

ce : Che dair ultimamente propofta 
generale e ièrapliciffima defcrìzione 
delle foglie della Rodoneà derivata dal 
Circolo 9 fi potrìa forfè fòfpettafe , che 

an- 
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ahconì i primi ^fili , o ftami delle fo« 
glie , che fono nafcofte nel ièmé del 
fiore , o del . frutto , neceiTariamente 
debbano ^ec iimili alle foglie colpi* 

tue ed adulte \e ne dà la ragione con 

^//^'f): imperocché fé le foglie de* fio- 
rì e de* frutti imìtafTero veramente le 
noftre Rodonee , ci potremmo imma« 
ginare ^ che i lorov primi fili racchiufi 

ne ì fèml di quaifivoglià i^ecie, fieno 
circonfcritti da una fèmpliciifima figu-? 
ra circolare infinitamente , piccola : Ma 
che dopo nel fiorire fia cosi detarmi-* 
nato il fugo nutritivo da una forza 
particolare a qualfivoglia fpècie , ch^ 
mentre crelce pel lungo il loro affé» 
^\ vadano allargando per certe oiide , 

ovvero giri intoraQ al doro centro , e 

quefra fempre iq una ragione detfirmi-' 

nata^ec; C^ che dà a amo, fiere noii me^ 
m^'^ intensione. duLriòfira autore , che Pajù* 

/<? y //. ifiMlefQrgt * V^ fof(Q U fud.f corta 
intrapreiida.Mfth paffóre piti Avanti a fitofo» 
'fa^e fidla ì^atHra.£<^pri»cifj meccanici del 
jMfotQ^icoi$ UJfcura gmd4\detUCeomh/:ìa^ 
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in FirenZie , che ' tAttt.we ^ ^r cm%rafegiia 
di ^mMa. fingoiart hmgmti , ,Qm cui mi h4 

fofra ie tÀtìtie così rmóvt dinnpYÀnjmi ^ 
die in epu.^fiJiggùm^ fm f^ZaOip à tratte* 
ffet'^if(^a\iiyenfieno.f!m htt^4^nte. di 

quello ^^- che ttù èta imnuegiAato^ tan. foy fé 

per colpa d^dehoUfa^Zie micini rrp'vero a 
cagione delle fr(^onde verità , che in quefio 
brattato fi ^(tèndono » Conobbi dtmque per 
e/perienZja y cifme quella fin ferma e fatico^ 
fa applicazjionè , la quale richiedeva fi per 
ben intendere quéflo Trattato , proveniva 
dalT averle ìP^utpre taf date fenz^a dimo* 
firazjone mólte^prpprietà. ^che alta ,ds U»i,gran 
mente parvero a baftmsLa note ; ma che , 
* fecondo il mio credere , bi fogno hanno di prch 
va per queUt^che velie cognizjoni :g£(ìmetri'i' 
che per lungo Pffb ver fisti. non. for^ * F^ 
tane dunque fer mio ftptdio^ e trattenimento 
la fpiegaZjfone , ed aggiuntavi alcune mie 
dimofiraz^oni ,' ardii di rendere nota aW 
Autore quefia mia fatica i ^la quale non fo^ 

lo fa 



la fu da effo tollerata con la confueta amo* 
revoUzsZja fua , ma comfìace^ueji in oltre di 
mandarmi altre dimofirazJoni , da me richie* 
fé , fet inferir k nella ffiegazjone del pre^» 
fente Trattato • Ho frocwato ancora di 
tendere ph copiofa quefia TraduzJone con 
alcune fropofiztioni del Lei^nizJo , che ri'* 
guardano la quadratura .della. Vela fwen» 
tma ; e ^perche ad'akdfta dì ^ effe "mancava 
Inopportuna dtmofrazàone y ve tho io ag* 
giftntacolprcpriùpudio„ 

7/rwvatuknm iniantkfra It. tàam que^^ 
fi a mia fatica y ho giudicato di doverla met» 

di quell*^^ ^Jf^^^ìO'^. ^ ^^. 4^^^,t^ffiF^i 
e fervire alla §fi^diof4jìiùfmf0t^^ p^n in» 

tendendo di parlare a quelli , che- nella Geo- 
metria e nello Budio delle J\4atematiche fo- 
na già provetti y i quali volentieri rimetto 
al Trattato latino dell* Autore . ^lla ftu- 
dio fa Gioventù y diffi , prefento quefi* Ope^ 
ray e pregandola dt gradire il penfieTOy che 
avuto ho di giovarle , ed alleggerir la fati^ 
e a y le de fiderò in rtcompenfa del gradimen» 
to 5 che ne fpero , /'/ viver felice * 
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lORT GEOMETRICI fi dicono 
in generale tutte quelle Figure 
circonfcritte da una qualche cur- 
va pel giro di qualche foglie , 
che fì vanno allargando da un 
' medefìm» Centro , i quali appun- 
I to moArano le figure ( i, 2. 3. 
1 4. 5. 13. ) fé fono neir ifteflb pia- 
, no; fé poi fono fopra una fuper- 
ficie curva , fono efpreflì dalle 
figure ( jz. 3j. 34*)i «j^^'i ^>°n 
fecondo il numero delle Toglie fì dicono unifolii , bifo'. 
Hi , trifola , tetrafolii , fentafolii , efafolH , ó-c 

Efièndo ìnnumerabili i modi, co ì quali tali Fiori 
fi poflbno generare ,fi prenderanno ad efporre due fole 
generazioni de* medefìmi : una delle quali forma le /Co- 
iottcfy e Taltra le CMie, 

A PAR- 



Fiori Geometrici 
PARTE PRIMA 

DELLE RODONEE 

DEFIHIZIOHI. 

I# T E Rodonee fono curve, che paflano da* termini 
JLf d'infìniri rami provenienti dal medefimo centro : 
i quali rami fono uguali a i feni degli angoli , che han* 
no una qualche ragione data agli angoli, che compren- 
dono i rami con una retta data di porzione • 
Fig» 5, Spiegazione. La curva CL Eliche pajfa itC termi^ 

ni de* rami Ly E^ Ij che provengono dal medefimo centro 
Cji quali ramiy come CI ^ fono uguali a ifeni G H degli 
angoli GCAjcbe hanno agli angoli , DCA[ che com^ 
prendono i rami CI colla retta C A data di pofizfione ] la 
ragione cofìante di h ad z*^ detta curva è una Rodonea • 

IL Una tal ragione coftante degli angoli fi chia- 
ma la ragione propria della Rodonea. 

IIL La Rodonea femplioe è quella, che Sforma- 
ta da una femplice circolazione; la doppia, che e for- 
mata da una doppia , la triplice da una triplice circo- 
lazione • - . 

SCOLIO* 

Fig. *.ty. Per la defcrizione delle Rodonee prefo un circolo 

KF A ad libitum, il di cui centro C , e tirato arbitra- 
riamente il raggio C O inclinato al raggio C A dato di 
pofizione, fé n farà Tangolo D C A alP angolo G C A, 
ovvero l'arco D A alP arco G A in qualfivoglia coftante 
ragione di 4 a & ; e tirato il .feao G H , fi faccia CI::? 
G H il punto I farà uno de* punti della Rodonea deU 
la data ragione di a z ir ; e fé le foglie della Rodonea 
fieno comprefe da una fola circolazione , come ncUe ptU 

me 



Parte I. ^ 

me quattro figure ^ la Rodonea farà femplice ^ fé la 
perfetta defcrizione di tutte le foglie richieda una dop< 
pia, o una tripla circolazione, farà una Rodonea dupla , 
o tripk; e così fucceflivamente fecondo il numero delle 
circolazioni • ^ 

Piò a bado fì darà una defcrizione più femplice , e 
più fpedita di qualfìvoglra foglia della Rodonea ne' co*> 
rollarj della Propofizione XIL 

A quello fi aggiunga , come fi potrà concepire che 
la generazione delle Rodonee dependa da un doppio 
molo, che fi faccia nel medefimo tempo ^ uno cioè equa- 
bile del raggio C A moffo circolarmento intorno al cen- 
tro C i Paitro del punto C, che afcenda,e poi difcenda 
pel medefimo raggio follecitato detto punto C da tali 
forze y che fieno rapprefentate dal feno del compimento 
deir angolo G C A , cioè dal feno diretto dell' angolo 
FCG ; il qual angolo G C A ( avendo il punto C paflàro 
l'angolo DCA per mezzo del raggio mobile, che intan- 
to ha fcorfo ) fia all' angolo DCA nella data ragione 
ài b sid a y che fi é detta y la ragione propria della Ro^ 
donea • 

Dimoftrazione e Jj^iegazione iclP Autore (figura 14* 
15.) il punto mobile C comincia dal centro <?a rampi- 
care fu per lo ramo colla velocità C A , mentre che il 
faggio fi muove in giro equabilmente con una velocità 
s: V , che fila alla C A come a^ b[ nella ragione pro- 
pria della Rodonea ] di maniera che la velocità del rag- 
gio eflendo = il fi potrà chiamare la prima velocità del 
punto mobile nelle fue mode = b 

Sia ora il punto mobile venuto in I , ed ivi abbia 
una velocità = », ed il raggio fia nel fito CD, ed in 
un tempo infinitefimo fcorra il raggio l'archetto Di/, ed 
il punto I vensa in i falendo per l'altezza R / ; dunque 
la velocità del raggio alla velocità del punto mobile é 
come tali fpazìetti D i , R 1 ; ficché farà a .u:: Dd.K f ; 
fono ancora a.b:: Dd.Gg (per efTer D A^GA e J A^ 
g A nella ragione di zah per ti frefente Scolto , r fero le* 
vandoda dA,DA> e da gAyGh remeranno SL^biiDd. 

Al Ci) 



4 Fiori Geometrici 

C^);4unque b.u:: Gg.Ki [poiché effsnio u.a*b I Ri» 
D d « G g ^fard alternando u 4 b , come R i^ G g , e con* 
vertendo b ad \x come Gg ad R i ] Ma Ri 7Z gO perché 
uguagliandoli i rami CI a i fcoi CH, le loro differenze 
R^'i^O faranno uguali ; dunque b.u:: Gg^gO • Qra 
i triangoli ^OG,HGLt^C& fono fimiii , ( foichè ep 
fendo Jimsli i triangoli g h L , G H L fard V angolo H G L. 
ugnale aW angolo hgL o OgG, r però i triangoli HGL 
ed OgG fono fimi li . Dt ftù il triàngolo CgL rettango^- 
lo in g fard Jtmile a i triangoli Cgh^ghL, GHL}; 
dunque fard gG • gO : : Cg . Ci m4 Cg := C A, tf però 
gG.^O::Cfi.Cb\ onde b.u:: Ch.Cb'^ dal che 
oe viene che efponendofì la prima velocità del punto 
mobile col raggio, o fcno totale CA , la velocità del 
medefirao nei punto I fi rapprcfcnta dalla Cb {ovvero daU 
la CH non differendo che per la differenza infittitamene 
te piccola h H) fcno .di compimento i e però ciafche. 
duna delle velocità dei punto mobile, e la forza attua, 
le ,da cui bic & nunc fi trova fpmto, é come il detto fé* 
00 {per fupporfi detta forza come le veloatd • ) 

Quindi e chiaro , che nel tempo , in cui il raggio fcorre 
equabilmente l'arco A D, il punto mobile ha. perduta la 
parte A If della fua primiera velocità C A , pnde era af- 
fetto fui principio ; e nel tempo del moto per l'arco A d 
fi trova il punto mobile over perduta la parte di velocità 
A ib ; e però nel m'mimo tempo iofinitefimo , in cui fi muove 
il raggio per Di/, il punto mobile patifce il detrimento 
di velocità Hb. 

Onde bifogna concepire , che nel moto del punto 
mobile pél (aggio , venga eiTo ritardato da una fpecie di 
gravità, che lo ritira al baffo ycrfp il centro C, raccor* 
dandoli di mano in mano là velocità imprelfa C A fino 
alla totale eftinzione , che accade nel punto E ; indi in 
poi riconducendolo a baflb , ed accelerandolo co' mede* 
fimi gradi fin* a tanto, che riacquiftì la fteffa velocità CA 
difcendendo per l'altra parte delU curva, e ritornandofe* 
ne al centro, come accade oe' noftri gravi gettati in al- 
to; con (|acfto divario ^ che la noftra gravità fi ftima ef« 

(ec 
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fer collante, ed invariabile, almeno nelle altezze , nel- 
le quali polliamo fare qui le noftre efperienze i laddove 
la forza rirardatrice neli' afcendere del punto mobile , 
defcrivendo la mezza foglia dal centro alla cima, e Ti^ 
ftefTa forza , che diventa acceleratrice nel difcendere di 
etto punto defcrivendo Taltra metà della foglia dalla 
cima ai centro, varia appunto nella ragione delle diftan« 
ze dal centro . come nel (iftema del Padre Ceva • 

Imperoccné una forza ritardatrice é proporzionale 
al fuo effetto, cioè al decremento di velocità, che cagio- 
na allodefTo mobile in un tempo infinitamente piccolo; 
e però tal forza ritardatrice éalU forza attuale, che ri- 
mane nel mobile in l come Hi&, ad R / , o come GO a 
gOCpereferHh =GO, ed Ki :=: gO) ma come GO 
a^O,cosi^*ad AC, o Gìi^dHC(eJf€ndoU differen* 
%e gO, hH infinitamente piccole ) dunque rapprelentan- 
éoCì da CH la forza attuale, con cui fi muove il mobile 
in T , verrà la forza ritardatrice efprefia dal feno retto 
GH , cioè dal ramo fteflb CI ; fono adunque le forze 
fuddette ritardatrici ( e confeguentemente ancora le ac- 
celeratrici nel defcriverfi dal punto difc^rndente l'altra 
parte della curva ) proporzionali alle diftanze dal cen- 
tro C . 

Se la forza della gravità fcema nelP accoftarfi al 
centro della terra in ragione delle diftanze ,la linea, che 
un grave cadente da una torre defcriverebbe nell' ipotefi 
della Terrarmofla col moto diurno, farebbe appunto una 
Rodonea di quella ragione, che ha il tempo della cadu* 
ta di un mobile pel raggio della Terra al tempo di fei 
ore , in cui fi gira la Terra per un quarto del fuo gran 
cerchio* 

Spiegazione • Poiché Jcemando la forza della gravi td 
neir accq(iarfi al centro in ragione delle diStanx^e comt 
(fig* 15.) in ragione della difianza CH ftippofio che il 
grave ^ che fi. muove da A ver Co il centro C^jfi trovi in H^ 
fari in tal fuppojlo la forza della gravi td eguale, alla forza 
ritardatrice , o acceleratrice detta di fopra , avpar^enentt 
alU Kodffntai la di cui ragione di ^ ab doveri ejfhr queU 

la 
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la del tempo per C A al tempo per AF^ ma il tempo Jet 
moto per AF i Oycbe è il medejimo deW ijiejfo AF fuppo^ 

fio quadrante del circolo mafftmo della Terra è ^ deltem* 

pò diurno ^ cioè di ore 24* ; dunque la- ragione di à a h deU 
la Rodonea fard quella del tempo della caduta perCA al 
tempo del quadrante AF di ore Jei • 

Mifureremo adunque nelle feguenti propofizìoni le 
proprietà principali di tali Rodonee^ come ancora i lo- 
ro fpazj e perimetri « 

PROPOSIZIONE!. 

VA C ^ PArco E A fard al quadrante 4F^o V Angolo ECAal 

r ig. o.tj. ^ ^^^^^ FCA come zabj fard E C uno de' mafftmi rami 

della Rodonea y ovvero E fard la fommitd di una della fu9 
foglie m 

In vigore della defcrizione della Rodonea data nel- 
lo Scolio antecedente il ramo C E debbe eifere uguale 
ad FC feao del quadrante AF; ma FC raggio, é il maf- 
fimo di tutti i feni ; dunque il ramo C£ farà il mag- 
giore di tutti i rami • 

Si aggiunga ^ che allora fvanirà il feno del compi- 
mento deir angolo , che ha ad E C A la ragione di b ad a^ 
e però la forza movente il punto mobile nel raggio ^ che 
è efprefla da un tal feno, come fi è detto di fopra, cefla 
di promuovere avanti il medefimo punto ; e dopo il fe- 
no del compimento , che corrifponde al maggiore ango« 
Io 5 cade ali' altra parte del centro : onde la forza para« 
centrica fi muta di centrifuga in centripeta , ed obblU 
ga il medefimo punto mobUe a ritornare verfo il cen- 
tro , i defcrivere nel fuo ritorno Taltra parte della fo- 
Jrlia della Rodonea , finché un fimile Teno di nuovo 
vanifca (eflendo ridotto al centro il punto , che deferi ve 
la curva ) e di nuovo cominci a ftenderfi in un* altra 
parte, e di nuovo revivifca la forza paracentrica , che 
allontani dal centro quel punto mobile acciocché defcri va 
un' altra fronda. PRO 
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PROPOSIZIONE II. 

Valjtvo^lia foglia della Kodoìtea Jt fparge intorno Fig. d. 
air aJJcCE con eguale^ uniforme^ ejìfnile allarga» 



memo • 

Imperocché fatti di qua, e di là a CE gli angoli 
uguali ECM^ECD^per efTer gli archi uguali inter- 
cetti E M , E D, Te farà Parco A M ad A N come A E 
ad A Piovvero come A D ad AG cioè nella data ragio- 
tic dia z b^ ancora i fefidui E M » F N» ed E D , F G fa- 
ranno nella medefìma ragione ; e però effcndo gli ante- 
cedenti E M , E D uguali , anche i confeguenti F N ^ F G 
faranno uguali fra di loro , come ancora i refidui a i 
quadrami NK, G A ; a* feni de' quali dovendo eflere 
uguali i rami CL, CI della Rodonea, i medefimi rami 
CL, CI faranno ancor elfi fra di loro uguali : onde fi 
fpargerà qualfìvoglia foglia della Rodonea di qua , e di 
là air alfe CE con uguale ed uniforme allargamento • 

Spiegazione. Fatti di qud^ e di IJ aC E gli angoli 
uguali ECMj ECD avertmo gli archi uguali EMjED; 
onde efiendo per la propofizione antecedente [fuppojli C E::^ 
CF] AE ad AF come a tf b , o coms AD ad AG ^fe fi 
farà come A E ad AF^così AMad AH ijard AM - A E 
ad AH ^ AFy cioè ME ad Fì^ com9 a /« >; nelV ifiejfa 
maniera fi pro'utrJ che ED^ F G faranno nella medefima 
ragione di zab ; e però ejfendo glt antecedenti EMy ED 
uguali y anche i confeguenti FH^ FG faranno uguali fra 
di loro. Detratti dunque da' quadranti FK ^ FA gli 
uguali HFy F Gy far anno ancora uguali i refidui KK ^ 
C Ai ai feni de* quali dovendo effe re uguali i rami C L^ 
Ciy cioèCLalfeno diKK^ eCl al fenoGH per la na- 
tura della Rodonea^ faranno anch'elfi fra di loro uguali^ ce. 
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e O R O L L jf RJ* 

I. EfTendo uguali gli archi £ M, E D , farà A E 
medio aritmetico m A M ed A D ^ che fono terminaci da* 
rami uguali della Rodonea; è però la loro fomma adegua 
il doppio di quello, ovvero é eguale a tutto l'arco A E P 
del rettore , che circonfcrive una foglia della Rodonea* 

Spiegazione . Cbf AlEJta medita aritmetico ftn Ah€ 
ed A D ^e^endojt provato EM ^ E D ^ ne viene in confe- 
guenza ; poiché E A fupera D A coli* ifleffd differenza 
ED ME y colla quale E A è fuperato da MA^ec. 

IL Da ciò ancora ne proviene che l'arco MP é 
uguale air arco AD* 

Spiegazione. Effendojr provato nel precedente coroU 
ìario che AM -»- AD = AP , levando daW uno e, V altro 
Varco coìnune MD rejleranno eguali PM, D A. 

IIL E la fomma de' medefìmi archi A M, A D fa* 
là alla femiperiferia A N K nella data ragione di azb ^ 
la quale ha A E al quadrante AF« 

Spiegazione. Voichè effendo pel primo corollario A E 
la metd della fomma AM ^h AD ; ed effendo per la Pro^ 
fojtzione prima A E ad A E quadrante come a il b , fard 
ancora AM + AD alta femiperiferia AH K nella ragio^ 
ne di^ ab. 

I V. Ed il Settore clrconfcrltto alla Rodonea é al 
femicircolo nella medefìma data ragione di n a 6 , la qua- 
le ha Tarco AP« ovvero la fomma dell' uno e dell' aU 
tre A M) A D alla femiperiferia A N K. 

Spiegazione. Che il fettore circonfcritto alla Rodo^ 
nea PCAJta al femicircolo A HK A nella ragione delP 
arco A P alla femiperiferia ÀKK^ e però pel corollario 
terzo nella ragione di z a b-^ fard cbtaro^fejì riflètte 
ibe qualfivogha fettore ^ ed il femicircolo fono fitto fa me* 

defima altezza del femir aggio ^ C£ s?^ C Fronde faranno 
€ome le biffi P A^ AH iC« 

PRO- 



PROPOSIZIONE III. 

' . • • * » » • 

1 , 

I 

IL numero itile foglie ^' eon ìè quali, fi forma urC intera 
Rodonea femfltee , è alV unità come ib ad z\ 
Inaperocché tante foglie fì formano da quefta deferi- 
^tone , qisant'» fettorj circonfcritti a qualfìvoglia foglia 
fi. ponno difpprre dentro il circolo ; Ma pel Corollario 
quarto precedente quald voglia fettore è al femicircolo 
èome 4 a 6, e però al cìrcolo come uà ib \ onde il 
numero delle foglie in una 'circolazione » che é il me<« 
ilefimo che il mimerò de' rettori ^ che riempiono il me» 

defiiuo circplo ^ d ad i come z bàd ai il che > ce» 

COROLLARJ. 

T. Da ciò fi dedace ^ chi potremo defcrivere una 
Rodonea femplice^ che contenga il dato numero m { che 
fia fei ] delle foglie ì fé in vece della ragione di ^ a à li 

prenda là ragione di i ad |^ ( nel cafo propolio dì i a 3 )^ 

a cosi farà ik ad a^ come ai ad ' i , ciaé in quefta ipotefi ^ 
come <$ ad i , e però oc verrà il dato nnmero m dellf 
foglie ; cioè rifulterà la Rodooca efafolia • bì veda però 
lo Seolio fegaence • 

Spiegazione . Acciocché taRodonea^ che io voglio defiru 
wrey contenga il dato numero delle foglie come m, venefipren^ 

de^itt vecp di a a h^t ad ^% poiebi averemò r := ir = 2i 

eh€ d(»i -^ S5 4 , ^ ftrh a > 2 b : : i • m » ^ convertendo 

2b«a::m*i9a tenore della Vrofofiiione antecedente j ovvero 

emendo a a hycome lad^ ^ e convertendo b. a : ; »-* • i moU 

tétiicando per 2 gli' antecedenti detta Frùfofwone fa^ . 
fi^ a b • a { : ai • I 
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donea dupla , tripla ^ quadrupla y ec* che ricorra in fé 
fleOa col dato numero di foggile ^ fé per la Rodonea dop- 

pia fi prenda la ragfone di x ad ^, [con che fia impari 

il dato Dui^ero i»] ^ altramente tic xliulterebbe oina Ro- 
donea femplicc focco un doppio numero dì foglie , che 
nella feconda circolazione fi porrebbe fopra di Tcy ricor- 
rendo per li medefimi yeftig) delle foglie • Per avere la 

Rodonea tripUge fi prenda la ragione di i ad — ; pur- 

che il numero m non fia div.ifibile per tre: altramente di 
nuovo cjfultèrebbe la Rodonea femplice contenuta fot^o. 
vn triplo niimcvo di foglie • Simìlo^nte per la Rodonca 

quadrupla fi doverebbe prendere la ragione di i adi^ ^ 

purché, come fopra, il, ^um^i^o m fia numero impari ; al- 
trimenti ne nafcercbbe la Rodonea femplice , o doppia 
(fé nouJolfopati di pari )• I imperocché ri fpetto al IfRo- 
dontii doppia, e neceffario, che nella prima circolazione 
( abbia un intero numero di Còglie, e di più la metà di 
altrettante altre foglie ; rifpetto alla triplice un nume- 
M intero' con un terro^ fofgìia , o\werà due terzi ; ri- 
fpeytto al)a <)U^ri)pii/[:p,uii iuiq^r^oinumprp cQn uo quarto,^ 
• con tre quarti di uq^ aMxs^ f^glU % .e c^^ fuiC(5cfliva^ 

meoféneU\aitr^.; i h v. ;; .-..-.: ^ y^ , • 

Spiegazione. Si richiede per cotidiuòne necejflyna^ 
the Jia. impari il mtmerQÀaffi m%altrÀmenteJi deduce ^ che 
pe T$fulterebbe u»a Kodonea fimfJict fMo un dopjiio itUHii^ 
ro di foglie ; il che fi dtmofirerfi come fopra dover fucce* 

dere. Voi eh è ejfendo per fuppojhione a . b ; : i . ~ ; avere ^' 
^^l-^-mi^ t^^^ J = 5 i^ cia^ -af 4 b": ; /• m , e* 

convertendo 4 b • a ; : m • i • , Afi< /a. Rodonea fempliec per 
la Propofiscione terza ha la propòrzàpne di 1 b • a : : ni • i; 
danifue 4b »a.';.m» i f/iiMi^^ àie ^ ^Jpirime 9^\de^fiù iter*. 
mero dt foglie , come 4 b • a efpnme una p^ofiorzioue do/^ 

paMl4irim%x9^ r^^jS^^A^c^ ^éf^c^ fimgUci MaU 

mente 
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mente itguati^ e cbe^riempiono tuftn il cireohcoUf loro fa^ 
glie y e però debbono eJJereiy una fopra T^ltran il che non 
fne^e yfe $1 iutn^ro delU f^e ih JKi impari ; poiché allo^. 
ra U froforiùone /// a • 4 b : : i « m non farti doppta di 
a • 2 b' r : ift « i non efftndaUi ^juefia luproportaone ds una 
Kodome^ pmpiiee , le ds cut [foglie empiano tutu t fittort deh 
circolo ctrcon feri ttp y come farebbe fr ti numerÀ^m fofie pari; 
esperò imtalcafo non faranno Ptnsa ,fofra Vahra^eome me^ 
gUo fi dichiara nello Scolio fegnente^ e nella fpiegaTbtone 
dello Scolto della Fropqfixdoue IX. al §• Se farà ancora 
im* altra Rodonea ^ ec# 

SCOLIO» 

» • • A * • — 

Si fuppooe in quella Propofizione e fuoi Corollario 
che fia infcrttta in quaUìvoglia Settore di circolo qual-^ 
(tvoglìa foglia della Rodonea , di maniera che non redi- 
no alternativamente neflimì fectcMl voti ; ìlche però fpef* 
fiìSimo può t debbe accadere , quai^o la ragione di 
^ a /r (ia la medeiina , che quella dell' uiiiti ad un nu- 
mero impari , come petfuade la continua defcrizione di 
quefta curva • Cosi fé la ragione farà di i a i{ , ne verrà una 
<xxtvz (fig. 2\.e 11.) che col piegamento A fi C O E F G H 
H I GK A ricorra in fé ftetfà, dopo di. avere tini te. tre fo^ 
glie , che occupano altrettanti fettori MCR^ CPQ^ 
C L S , reftando voti altrettanti fcttori interpofti • Se la «a^ 
Pione di a a & farà dV 1 a 5 ^fì deferì vera una curva [ fig^ 
23.tf24.]ABCDEFCGHFCKLMCNOPCQ^A,cHe 
dopo cinque foglie ritornerà al medefimo principio ^ donde 
fi partì con laiciare alternativamente cinque fettori voti; 
2 quali però fì potrebbero riempire ^ fé nel medefimo tem- 
po , in cui il pimco* Cfi lAuòvie dal cdntra per defcriveré 
qudfte curve ^ fi foitcmollb per C S un altro punto eoa 
Un moto limile ^nia oppofto 9 con defcrivere una curvai 
fimile ed uguale in que' fettori alterni e rimafti voti nel- 
la dcTcrizione del punto C 9 come fi fuppone in quefta 
Propofiziofìc ^ e ne i Corollari aggiunti • Ma ogni qual 
volu la ragione f^ia a^ dia medefima^ «che ^qudla deU^ 
f. : B 2 unità 
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unità ad un tramerò pan; da un fensplTce moto dcline-< 
definio centro ^ C che fcorra fecondo le leggi Tuperiori 
pel raggio^ mentre intanto quefto compifce la fua ciicch 
iazioae y ne nafcono tutte le foglie delia Rodonea , che 
empiono ciafcbedun. fettore: Noa però in^ maniera ehie 
dopo la defcriiione di una fogliarne nàfca un' altra fò- 
^^lia a canto alla prima dalla medefima parte ( il che può 
Ingere una fuppofizione arbitraria ^ ma che non ammette 
la legee della continuazione del moto ) ; ma sì bene na* 
fcerà raltra foglia infcritta in un fettote,. che fia alla 
parte oppofta , e contrapofta al vertice del fettore colla- 
terale al primo ; come fé la ragione di 4 a ^ fia di i a ^ 
la piegatura delia Rodonea [pg* 2$. ] paiferà pe punti 
Ci ABCDEf CGHICKL, ec. toccando ciafchedun 
diametro d c^g f,bi^n m^refpettivaménte la cónseflità 
B C D di due foglie dall' una parte, e la conitffità PCQ^ 
di due foglie dall' altra parte ; come ancora ^/tocche- 
rà dall' una parte la coiMbffiti FCG» e dall' altra TCS^ 
j^/^ICK^XCYyefinalmenteiiiii^aCi, NCM, acciò 
rirultino otto foglie, che ritornino in fefiefle dopo com* 
pira la circolazione • Di più. in.quefta medefima Propo- 
(izione y e fuoi Corollari fi fuppone una tale defcrizione 
delle Rodonec, che abbia le foglie defcritte in fcttor) 
diftintt, e che in neifuna parte fiano fovrapofte a loro 
^efie ; il che però accade ógni volta , che la ragione di 
a 9, b non fia dell' unità ad un numero intero , ma ad> 
una frazione. maggiore dell' uniti , ovvero di qualfivo* 
glia numero ad un altro maggiore di fé , e primo ; cosi 
quando la ragione di a sl b Uràfubfequia Itera , cioè di 

lai ovvero di a a 2 , fé confidereremo folamente ( nel- 

yfig.^6.e 2^é) le foglie diftìnte ABCF^HDCG^ 
M I CL infcritte in altrettanti fettorì , certamente il Iìu* 
mero delle foglie [fecondo quella Propofizione ] farà air 
unità come ib za a^ cioè come <S a 2 ovvero triplo • Ma 
fé fi attenderà la continua defcrizione della curva, ne na« 
fcono oeceflariamente fei foglie , che fono in parte fovra« 
polle a duC| cbe loio foup acanto* imperocché I4 curva 

.» . prò* 
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procede fecondo l'ordine delle lettere ABCDEFCGH 
DCIKGCLM ICBNLCFA ; e cosi neir altre ra- 
gioni efpreflè da qualfivoglia numeri^ cbe feguitino dall* 
unità, con oflervarc^ che fé Tuno e l'altro de' dati nu« 
Meri fia impari , il nuihero delle foglie aflbliitaménte farà 
uguale al numerò ^; ma fé uno fari pari, farà femore il 
numero delle foglie uguale a 2 ^, dimanìeracbé fé la ra« 
giooe fia di 5 a 7 , ovvero ^a7,oia7,De verrà fem- 
pre una Rodonea di 7 foglie, che fé farà di ^ a 7,0 
di4a7, o2a7, farà la Rodonea di 14 foglie, ma fo^ 
vrapofte t'una all' altra • Per la /^iegaMonc dt quejlo Sco* 
Ho fi 'veia ciOf cbe fi è notato nella ffiegaziione dello Sco^* 
lio della Frof^ixàone II. Parte lU 

PROPOSIZIONE IV. 

SJE la ragione di za h non fi^fojfa eff rimere in numeri^ 
magli archi DAe G A fieno iticommenjurabili , faran^ 
no circompofte a loro medefime innumerabili foglie involte 
da infinite circolazioni . 

Imperocché ogni circolazione, oltre un determinato 
numero di foglie intere, importerà una parte di fogUa 
corrifpondente ad un angolo Incommenfurabile rifpetto 
air 'angolo totale , che comprende la foglia intera ; né 
mai la defcrizione ritornerà all' ifteffo punto , di manie- 
raché l'equazione di una tal cU'rva fìa d'infiniti gradi* 

Spiegazione* Il numero delle foglie^ con le quali fi for^ 
ma un* intera Rodonea femplice , è aW unità come ib ad z 
fer la Propofizione terza , ma ib ad z bà una ragione , 
cbe non fi può ejprimere in numeri per lo fuppofto della pre-^ 
fente Propofizione \ dunque il numero delle foglie aW uni" 
td avtrd una ragione^ che non fi può efprimere in numeri ; 
tua la ragione dt due numeri , che non pojfa ejprimerfi in 
numeri è la fola ragione di un numero infinito ad un nu* 
mero finito ; dunque in tal cafo il numero delle foglie fa^ 
rd infimo. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE V. 

Fig. 8» \>f ^-^ '^ ragtime di ti ah fardMfpay ne nafuti Id^ 

IVJL Radonea uni foli a» 

(tnperoccbè l'arco ADE, che fia al quadrante A fi 
coaic a- a b y cioè nella ragione doppia farà ia femìperU 
ferìa ; e però il fcniicircolo fari il fettore AFE, che 
comprende la mezza foglia C I E , il di cui alfe £C { per » 
la Propofi^ioae K ) ; e però alla foglia intera fi òrcook* 

fcrive il circolo incero* 

Giacche per la Propofizfotie IIL il mmero delle fci»i 

glie é air unità come i b ad /t ; ma eflendo pel fuppofto 
della Pix)poflzione a sl b nella doppia ragione; dunque 
farà a Tzxb*^ e però ancora il tiufliero dalle foglie farà 
eguale air unità • 

Spiegazione • Per la Vrope^fiùone L ejfenie raffi iet*^ 
la Kodonea uguale al raggio del eircolo ^in cu$ i iufcritta^ 
fard Varco comfrefo, dall' affi e dal raggio dato di po^ìa^^ 
ne al quadrante , come a a b , cioè , come 2 ad i i ma al 
quadrante come t ad i è la femiperiferia i dunque la fé-- 
mipen feria ADE fard l'arco fuadetto , e però C E raffio 
della Rodonea i e pel Corollario quarto della Prop^^o* 
ne II. il femiarcolo fard il fettore AFE y che comprende. 
la metd della fogli a C / £ ; e però alla fogUa intera fi cir^ 
confcrive un circolo intero « 

C O RO L L ARJ. 

I. Sarà facile là coftruzione di una tale Rodon^i 
unifolia , fé fopra il raggio E C come diametro fi deferi* 
va il femicircolo ESC, e tirata utcunque la corda E SD, 
e congiunto il raggio CD, e la corda CS , fi faccia fem« 
pre C I =: CS. Imperocché effendo CS il fcno dell' an* 
KqIo C E S computato al raggio CE, ed cflèndo rango- 
Io A C D doppio dcir angolo C E D , apparterrà il ramo 
CI alla Rodonea di una doppia ragione fecondo h ge« 
ncrazione premefla • Spie« 
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Spiegazione • Secondo il ftiffojlo della f re/ente Pro^» 
fofixÀom a 'fkrd doppia di b ; e però per la corruzione 

fenerale della Rodonea /piegata allo Scolio dopo la terza 
^ryofizione , dovendofi prendere per uno de^ rami della me^ 
iejma iifìsno dèlV angolo ^ che corrijponde ab yjf doveva 
prendere fileno delV angolo C E D ^cbe è lametd dell' an^ 
£olo p C Aj giacché b è la metd di a 

IL Oode fé ancora fatto centro in C con quaìfì* 
voglia intervallo C S fi deferiva in detto femicircolo 
Tarco PS^.e unto fi prolunghi ki I ^ che gli archi PS , 
S I fieno uguali^ ti pimco I apparterrà alla Rodonea • Im^ 
perocché CS nella precedente defcrizióne fega in due 
pMti: uguali l'al^l^ fi C D ^ ed orendo C I uguale a C S; 
U punto liarà nelP orco del circolo defcrttto dal cen- 
tra C , e che palla per I , il quale arco continuato in P 
limane fegato in d«ie parti eguali in S 

Spidgazione • Che S C fegbi in due parti eguali Pan* 
g^ EC Byè chiaro pir efiertf angolo nel femicircolo ESC 
retto. y ed efiendù ffofceh il triangolo EC D faranno BS^ 
SD^ e gli aHg(di ÉCS^ DCS ugnali.. 

III# Da ciò è manifeftO) che quefta Rodonea farà 
doppia del circolo defcrìtto fopra il diametro E C per 
«uaifivoglia archi ISP doppi degli ^'cl^'i SP; e però 
iarà ia metà del circolo ctrcoofcritto:il che é confeota- 
nco a età 9 che fi debbe diax)ft¥are generalmente alla Pro- 
poCzioneVlIL 

Spiegazione. Che quefta Kodonea fin doppia del cir^ 
colo defcrttto fopra il diametro ECy che è Vajje della Ro- 
douea ^Jt prova daW effere qualfivoglia arcbt PS I doppj 
degli archi P S • Poiché la mezza Rodonea ECI è compojfa 
d' infinti archi PST^.ed il femicircolo ESC degV infini ^ 
ti archi P S mttd degli archi PSI ; e perà la Jbmma tnfi*^ 
nita degli archi P S fard la metd della fomwtà imfimia de^ 
^li atrehi PSI; Ma quella é Varea del Jhmcircoh ES Cy 
equina della Rodonea EIC dunque y ecm > > 

Che poi la^Rodonea EJC Jia la metd del cireoh cir- 
conferì tto EDA é chiaro y fé fi confiderà y cbè il drCotò fai*" • 
to fopra il diamifim ^ Cy che i raggio del ci$col^ M IXjtyf^» 
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la quarta pari^ del circolo E D A; onde ejfendo U Rodonea 
dopata del circolo ESC fard per confegMcnsM la metd del 

circolo circonfcitto , così j* • j^* i €Ìoè ejiendo il circolo cir^ 

conferì no ED A zi i fard il circolo ESC = ^ ^ fero la 

Rodonea EIC doppia di j- fard zz j- Qbf: è la mctd di i cioè: 

del circolo circonfcritto EDAm 

PROPOSIZIONE VI. : 



^'S* 9* C* £ /tf ragione dì u aìy fard ia ragione di mguaglianma^ 

%J fi formerd una Rodonea bifolia ^ che non è altro che 
un doppio circolo y cbé abbta un diametro fubduplo del d$a» 
metro del circolo circonfcritto alla Rodonea. 

Imperocché il ramo C I delia Rodonea ^ debbe la 

3uefto cafo uguagliarli al feno dell' arco fcorfo A D ; on-^. 
e C I farà Tempre uguale a D H ^ e congiunta F I ^ (k- 
ranno i lati CD ^ DH uguali a i Iati FC^ CI , pofti 
circa gli angoli alterni uguali CDH, FCI delle [^ra* 
Ielle FC, OH ; ondeancota Tangoio FIC ii uguaglia 
al retto C H D , e però il punto I apparterrà ad un femi« 
circolo defcritto (oprali diametro FC, e quindi il doppio 
circolo F 1C,CGV defcritto circa i* diametri FC,C\r 
farà il luogo di tali rami , che rifpondono ad un intera 
circolazione ^ cioè ^ farà tutta la Kodoaea biiblia i U che ec« 

COROLLARIO. 

Da ciò è manifefto , che ancora la Rodonea bifolta 
é la metà del circolo circonfcritto , e però eguale alla 
Rodonea unifolia della precedente Propofìzione • 

Spiegazione # Cbe la Rodonea bifolia J!a la metd del 
eircolo Circonfcritto ^ è chiaro dalP cjjere il circolo fopra il 

fd£gio PC si dèi circolo K F Al^ circonfcritto ; onde il 

rffff/a eimbfira s:*- siJ^dft mdefim tircole, 

* SCOu 
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« 

SCOLIO. 

Se la proporzione di a ab fard come i • «r 2 ^ 4r ^ , 
H 4, a "i^ec. in infinito ^fie verrà per la Propofizione III. 
Una ferie infinita ^the anderà avanti in pro^rejftone arttmem 
ticai di cui termini faranno- i numeri delle /foglie corri^ 
ffondenti alle proporzioni date di sl ab 

Ver efempio fé averem a . b : : i • 2 , »^ verrà b s 2 a; 
ùr0 per la Propofizione IIL come z a ih così i 0I numero 

delle foglie^ e facendo a • 2 b : : I» ^ 9 fard^ la formola gè* 
fifirale del numero delle foglie j Jfbjlituèndo dunque in luom 
godi bilfuo valore 2 z caveremo ^z: 4 che fard it nu^ 
mero ricercato ; fimilmente fé 9L.b:: i»5> fi^d gas bi 
onde mettendo in %^ in luog di b iljuo valore^ av eremo = -i 

rzóy e così feguitando vedremo , che ne verrd una fert^ 
infintta in progreditone aritmetica ,# di cui termtnt dtfferim^ 
fieno colla differenza 2 . Quefla ferie averd un^ altra fee- 
rie infinti HL y che progredifce anch' ejfa in progrefftone ariu 
metica , che le corrifponde , e che proviene dalla proporzio^ 
nt di à a h y fuppònendo ^ che a rapprefenti Punad ^ e bi 
numeri maggiori di un^ unità , con 

Sene infinita del numero delle foglie 2. 4. 6. 8. io* 
12* 14» l6. i8. 20« , ecm 

Serie infinita derivante dalla proporzione dia abyU 

2* 3* 4* T* ^« 7* ^* 9* ^^«9 ^^* 

fimt Imeni jB pe' mmneri impari delle foglie fi troveranno dufi 

fene infinite , così 

numeri d'elle foglie i, 3, 5, 7. 9* 1 1. 1 3» i j. , ec^ 

Proporzione dizabU !• Ul .Z .iì.JL^.Il. ec. 

^- ,i lizzi IZ^ 

Avendo da defcrittere una Rodonea di due foglie , /^ 
vorremo la proporzione di a a b ^ bafierd vedere nella />- 
conda ferie ti nùmero torri fpondente i, e fard la proporzto* 

ne di ugualità^ Simslmentje vtlende ma Kodonga dt io* fo^ 

C gite 
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glse^ U-froporziotte di z ah doveri ejfer di i é %^ €€• il 
che corrtjvonde aciò ^cbff ^ ififcgna al Corollario f rimo deU 
la PropqftZfionc III. 

Se la froporzàone di sl a b fard la converfa della pri^ 
ma y cioè , di %naggiore inegualità operando come fopra ^ave^ 
rema 1 h . z\ : i . i ^e però a ::: b ^pnde mettendo nella f or* 

mola l' in vece di b il fuo valore a , ne verrd ^ s 2 per h 

numero delle foglie • Similmente fé fard b • a : : x • i ne 

verrd a = ib ^ e però la formola ?t = i = x» 5f b • a : : 

1 • i fard a=: ib , onde - = -^ - * ; // cbe fa vedere j 

che in quefla maniera non fi può avere la defcri^ione della 
Kodoneafempltce perfetta y e cbe hmifoha è l'ultima j^giac^ 
cbè quefi' altre froporzàoni danno una fra^tione di foglia: 
le quali frazioni però co/lituifcono un* altra ferie infinita 
di fraffioni corrijpondenti alla proporzione dt b ad z y cbe 
hanno i denominatiori cbe progred^fcono nella frogreffione 
^rifmetica de" numeri naturah » così 

Serie infinita delle frazioni delle foglie delle Rodonee 

fotto laKodoneaunifoliai. i.l-i.1— 4' *- > ^^* 

Serie infinita corri/fondente della proporzione di b adjL 
di minore inegualitd 2« 3» 4» 5. é« 7. 8. ^ xo» ^ cct 

« 

PROPOSIZIONE VII. 

i'ig^#.exr. ^r^ Ualunque foglia delia Rodonea è al quadrante circe* 

V^ lare comez a b 

^ • • • 

Vicini 

(lini I C.w«, «.^^M.. « • •-»•• ^«9 X«« y^ V%rk«,»«....W • ~.^^ ^V.«- 

centrico I R , é manifefto, che relemeato C i I delia mez- 
za foglia della Rodonea èzlV elemeoto GH bg del qua« 
drante , come la metà dell' arco IR ad Hi&; e ciò per% 
che le bafi Ci %go del cnaagolo clcfaeKare C/ 1 » e del 

' retcaa*- 



Parte L ip 

rettangolo elementare gbìlG foinr^guali ;^ dunque il 
doppio di C I / farà a G H bg , com' é l'intera R I ad H A; 
cioè a dire nella ragione compolla di R I a D^ , di Di / 
a G^, e di Gg ad H6. Ma perché G^ ad Ha ( per la. 
Teorìa degP infinitamente piccoli ) é come il* raggio C^ 
al Cetìog b ^cioé come COaCI^oDi/adRI,Ia ragio» 
*ne di Qg ad H^^ eliderà l'eguale ragione recìproca di R I 
a Dd ; e però rimane .che la ragione di R I ad Hb iia 
la medefìma , che quella di D^/ a Gg. Ma quefta è la 
medefima y che quella di a a A, el&ndo in tal ragione tan- 
to A D ad AG , cbe Ai/ ad A/*) e però ancora i refìdui 
DdjGg conferveranno la medefima ragione ; dunque 
RI ad HA, ovvero il doppio dclto fpazio elementare 
CI f é nella data ragione dì azb all' elemento del qua- 
drante GU bgj e quefto fuccederà Tempre ; dunque il 
doppio della Toglia CIE, o Tintera foglia della Rodo-, 
nea farà al quadrante come az bj il che , ec» 

Spiegazione • Cbc lo fpazfo clcnuntàre C i / della mf- 
td della foglia della Kodonea E IC fia air elemento CH 
hg del quadrante F CAj come la metd di R I ad Hh^i 
cbiaro fé Ji confiderà , cbe efiendo uguale la bafe C i del 
triangolo Clx^ e la bafe h g det^ quadrilatero CH'hg^ 
i rettangoli fìtto Ci ^ Kl y e fìtto gb ( Ci ) , e hH 
aver anno la frofortàoue di RI ad hH; e però il trian* 

gelo fìtto Ci X ^ Rizzi CìRIfìrdaghXhHcome^^ 

RI ad hH; cioè il triangolo Ctì al quadrilatero GHhg 
fer ejfer la diffetenza delle linee g b , G H infinitamente 
ficcola 9 poicbè fìno dette linee infinitamente vicine • 

Cbe poi per la Teoria degP infinitamente piccoli Gg 
fia ad Hh come it raggio C g al fìno gh^è pur manifìfto^fì 
adHh c^immapineremo tirata paralella r eguale Gm^di modo 
ebe fi fìrmi il triangolo infini tornente, piccolo gGm, iti cui 
V angolo gXùG è retto , e V angolo m g G compimento ad un 
tetto deir angolo gGm* Ma effondo retto P angolo CgG, 
fird ancora Pt/iefio angelo m g G compimento ad un retto de IP 
angoh Cghy e perà Pangolo Cg b fìrd uguale alP angolo 
g Gmdol triangolo it^nitamentt piccolo; onde ne vena cbe 

q 2 gG. 
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gG.Gm(Hh):: Cg.gh ; cioè come CD a CIftr cf^ 
fer CD uguale aCg; eCI differendo da Cì^ gh per la 
differenzia R i infimtamente piccola fi può prendere per 
Ci = gh 

offendo dunque il doppio delV elemento ClìaCtìbg 
come l'intera RI ad Uh ^ ci9è nella compofia di RI adD^ 
e di dD agGy e eG ad Hh« ovvero RI. dD. gG» 
Hh .ed elidendofile ragioni RI.dD^egG.Hìì uguali^ 
e reciproche \fard la ragione di RI ad Hh, la medefima , cbe 
quella ^ di Dd a Gg\ il cbe è mamfefto ,/Jr fi confiderà^ 
che fé fard come RI adh H^corì Dd agG mettendo fra RI 
ed Hh i due termini Dd, gG neverrd una compofixàonc 
di Ria Ddy di i>d ag (7, r digG ad Hh , cbe averanno 
le proporzioni del primo e fecondo termine , e del terzo e 
quarto uguali e reciproche; e però elidendofi la prima y e 
fultimay refteranno le ragioni uguali RI.H h: : Dd.ég 
di prima come meglio in numeri ^/er 4. ($ : : 2 • g mettendo fra 
^ e 6j 1 e ^ averemo una proporzione continua j^. 2. ^.6^' 
in cui fi elidono le ragioni di /{ a i^e di i a 6 per efier 
uguali e reciproche , e però rejieranno fempre, le ragioni primie^ 
re uguali 4 • d : : 2 • 3 ; onde generalmente trovandofi una tal 
compofizione di ragione ^fard fcmpre come il pnmo air ulti^ 
mo termine così il fecondo al terzo ^come fi è fatto di f opra» 

Che poi ejfendo il doppio dello fpazio elementare Clì 
àlV elemento del quadrante GHhg , come a a b /? deduca, 
che il doppio ancora della foglia EIC^o tutta la foglia deU 
la Rodonea fia al quadrante FCA come a, a byfi prova di 
più per le regole del calcolo integrale così 

Sia Ci = y , R I arco di a r colo ìfifinitamente piccolo s: 
dii, efupponendo AH^ 'x.^fard hH:^ dx,hg= y .fard 

dunque lofpazio C ì f = y X - du,e lo fpazio G Hh g = yX dx; 

^i^^r^yXL du.y Xdx::L du.dx :: La.b {come fopra 

fi è provato ) . Ma il doppio dello fpazio C/CsrS.ydu, 
è lofpazio AGH=: S* y d x ; dunque fard 5«yd4i.S.ydx 
::du.dx::a«b, e però per le regole del calcolo integrale 

il doppio della foglia E IC al quadrante F C A fard come s^ab 

CO^ 
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CO KO LL AKJ, 

L E però la femifoglu C I E farà al quadrante co« 
m^i^avi by ovvero come az, zb . 

IL Di più qualfivoglia femmento della Rodonca 
CI# al femmento del circolo Agb ^ è nella medefima 
ragione dì a sl zb. 

Spiegazione • Ciò dipende dalla uoflra dimtjlrazione 
data di fopra fecondo le regole del calcolo integrale ; foicbè 
il femmento CIiC effendo fofra la bafe variabile C ì [ y ] 
quando quefta di^venga CE = r fora ti fìmmcnto CIC Fi^ 

hejfo eoe la femifoglia CI E; il cbe valendo per lofpa%io 
AGH rifpetto at quadrante AFC , ea effendo CFE ad 
AF C come a a zh pel Corollario primo y faranno ancora, i 
fimmenti CIC e AG H come a 4 2 b ; ovvero effendo la 
femifoglia CIE ad AFC come ^ a zby faranno la detta 
femifoglia CIEy ed il quadrante AFC compojli d^infini-^^ 
ti fpazfi elementarjy cbe aver anno fra loro la ragione di 
a a zh ; onde efiendo ancora i femmenti indeterminati ClCjy 
"^AG H compojìì degV infiniti Jpazj fuddetti averanno an» 
cor effì la ragione di ^ a zh . 

PROPOSIZIONE Vili. 

Qualunque foglia della Rodonefi è la metà del fettt^ 
re circolare ad ejìa circonfcritto ; e finterà Kodonea 
femplice la metà del circolo y la doppia di duey e la tripli-' 
ce di tre circoli y ec. 

Imperocché per la precedente qualunque foglia é 
al quadrante come ^ a ^ ; e però al femìcircolo ^ come 
4 a 2^ , e pel Corollario quarto della Propofizione If* 
iliemicircoio è ai fettore circonfcritto alla foglia come 
i^ ad 4 ; dunque per Tegualità perturbata qualunque fo« 
glia é al fcKore circonfcritto come b a 2^ , cioè nella 
ragione fuddiiplai e però tutte le foglie della Kodonea 

a tute 
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a tutti i rettori circonfcritti , cioè la Rodonea fempUce 
al circolo, la doppia a' due circoli, la triplice a trecce, 
farà Tempre ntll' ilìefTa ragione fudupla • 

Spiegazione • Ver intendere bene la n^imte di tale 
uguali td perturbata y^etto rapprefentate le quanùtd fuddet^ 
te per le lettere ini%tali così F = faglta^S szfemicipcùlo^ 
s =: fettone , e fard F .S.s b • a, 2 b; e però come F ad 
S , così a 4 2 b , e come S ad s ^ così b ad sl ; dunque per 
r uguali td perturbata fard F ad s come b «r 2 b , cioè la fo^ 
gita al fettpre nella ragione di i a !• 

Altramente il numero delle foglie per la Pro{K>fitu>* 
ne \\\. è air uniti» e però rifteiTa Rodonea [fé éfeoK 

pUce ] ad uiM foglia » come 2 ^ ad « ; ma per la pcece* 

dente, qualunque foglia è al quadrante del circolo cir» 
confcritto come a sib i dunque la Rodonea femplice é al 

3uadrante del circolo come 1, b sl b^ cioè nella ragione 
oppia , e però la femplice Rodonea è uguale al femicir- 
colo : ed un ornile difcorfo fi può applicare alle Ro^ 
donee doppie e triplici ; imperocché in quelle il nume* 
IO delle toglie è all' unità come 4 6 ad /i^ ed in quelle 
come 6 & ad 4 , ec. 

Spiegazione • Kelle Rodonee doppie il numero dette 
foglie è air unitd come 4 b ili a ^per età ycbe Ji deduce dal 
Corollario fecondo della Propoftùone HI. cioè , il numero 
/ delle foglie è ad una foglia come ^h ad a; ma fer la Propo^ 
Jitàione t/lh qualunque joglia è al quadrarne del circolo ctr* 
confcritto come a a b , dunque per r uguali td ordinata il nu^ 
mero delle foghe è al quadrante del circolo come 4 b 4 b; 
cioè quadruplo di un Madrante , e però uguale al circolo e 
fudduplo di 1 circoli . Similmente ejjendo nelle Rodonee tri*- 
fle il numero delle foglie ad una foglia come 6 b ad z^e 

Juejia al quadrante del circoU come a ^ b , per la prtce^^ 
ente ^ fard conne fopra il numero delle foghe della triplica 
Rodonea al quadrante nella proporzione fefiupla i e fero 
al circolo come 6* a 4 ^ ed a tre circoli come 6 a 11^ cioè 
Jkddupla . 
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COKOLLARJ. 

h Qu^lfivoglU Rodonca fcmplice è uguale a qual. 
fiyoglia femplice Rodonea infcritca nel medefimo circo- 
loy abbia quel numero che vorremo di foglie ; giacché è 
tempre uguale allo fpazio^del medciimo iemicircolo per 
la f recedente • 

IK Di più qualfi voglia Rodonea doppia farà ugna* 
le a qualfivoglia Rodonea doppia, e qualfi voglia tripli* 
ce a qvialdvoglia triplice per la medefìma ragione ; giac* 
che la prima fpecie é Tempre iiguale al circolo , e la 
dbcooda ad uo circolo e mctzo ; e cosi fi difcorra degli 

altri» Si avverta perocché nella doppialo triplice Ro« 
donea bifogna computare gli fpazj delle foglie , che fi 
fovrappongoDo Tuna all' altra , come fé foflfero diftinti. 

Spiegazione • Che la. Rodonca dopfia 9$el fin^bo del 
frefentc Corellarso J!a v^uaU al circeU in cui è infcritta^ 
fi deduce dalla fpicFazttone della feconda dimofiraz^ione 
della Vropofiuone ylIL ^ giacché in quejlo fuppofio è /'/- 
ftejfo la KodoHca doppia , che il numero^ delle foglie della 
medifinta; che poi la triplice nel me dejtmo fuppofio fia ugua^ 
le ad un circolo e mezt%o , è chiaro fé fi confiderà ^ che per 
la detta fpiegazione fard ad un circolo come 6 a ^y e perà 
ad un circolo e mezzo , come 6 a 6y cioè uguale . 

SCOLIO. 

« 

Qui ancora nel paragone di tutta la Rodonea al 
circolo 9 come fi e detto nello ScoUoLuklIa Propofizio* 
ne III* fi fuppone , che ogni fettore comprenda la fua 
foglia diftìnta della Rodonea , e che non rimangano aU 
cuni fettori intermedi voti ; o che le foglie fi fovrappon- 

rno runa air altra nella fteilà defcrizìone, quando non 
ancora compita una perfetta circolazione « Imperocché 
fé s'interpongano alternativamente alle foglie della Ro- 
donea de* fettori di circolo voti ; e manifefto che tali 
fcmplici Rodonce faranno uguali ad un quadrante di cir« 

colo. 
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colo • Che fé nella medeftma defcrizione ciafcheduna fo- 
jlia pervenga alla medefìnaa parte, con eflfer fovrappofta 
['una air altra con una (imìle porzione , ^utta la Rodonea, 
che gode un numero pari di foglie , computate te porzio- 
ni delle foglie fovrappofte^fi adeguerà ad un circolo in* 
tcro . Imperocché ( fig. i6» € 27. ) te foglie prefe altcf'» 
nativamente NLCB , EFCD, KGCI , che fono de* 
fcritte in fettori diftinti, che comprendono tutto il cir- 
colo, fono uguali alla metà dei circolo, per eflfer qual* 
unque foglia la metà del fuo fettore, per la Propofizio*- 
ne Vin. Neir ìfteflTo modo Paltre foglie , che fono al- 
trettante alle prime, fono uguali all' altra metà del cir- 
colo 'y dunque tutte indemr (ono uguali a tutto il circolo» 

Quando però 1" Rodonea é compofta di un numero 
impari di foglie ( giacché allora per quello, che fi édct« 
to nello Scolio della Propofizione IH. tanto ^, che ir i 
un numero impari ) il di lei fpatio e a( circolo come a 
al quadernario , computati però i femmenti fovrappofti ^ 
come fé foflfero diftinti • Imperocché qualunque foglia è 
al quadrante come ^ a ^; ma il numero delle foglie è 
uguale a b ; dunque l'intera Rodoneaf é al quadrante co- 
me ab a by cioè come ^ ad i ; di maniera che fia uguale 
a tanti quadranti » quanti ne indica il numero a ; e però 
al circolo medefimo é come /t a 4 • 

Spiegazione • Se s" interpongano alternativamente alU 
foglie della Rodonea de^ fettori at circolo voti ; è manifejio^ 
che tali f empiici Rodonee faranno uguali ad un quadrante 
di circolo : e ciò perchè per la Propojizàone Ì^HL una Ro* 
donea fempltce ^ che a^bia tutti i Jhttori del ctreolo circon'^ 
feri tto contenenti le fue foglie^ è la mete del circolo; dun* 
que quefla . che ha alternativamente tanti fettort votiy quanti 
peni y fard uguale ad un quadrante^ 

Quando però la Rodonea è eompofia di un numero im^ 
pari di foglie , ec* il di lei Jpazso è al circolo come a al 
q^adernarto ^eu 

lìHperoccbè qualunque foglia è al quadrante'' come 
a a b {per la Propojfzaone VIU ]; ma il numero delle fo^ 

glie è uguaU b^eome fi prova nello Scolio della Propo^ 

pofi^on9 
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to/tzicHC- lìL verfo il fine ( effendo un numero ìmpari di 
fofjie pel fuffojlo frefente); dunque ancora a fard uguale 
ad una foglia ; e però moltiplicando a per b ne fuerrà la 
fommof JleTle foglie ^ che compongono la Rodonea , e quindi la 
Rodonea fard al quadrante y come ab a b; aoè cornea ad i, 
[per ejfer a b .fc: : a • i ] dunque al circolo me defimo fard 
come Si a 4 > // che ^ ec. 

PROPOSIZIONE IX. 

Avendo fegato in due parti uguali F angolo EC Aj che Fig. «»• 
contiene l'offe della foglia della Rodonea con la tan^ 
gente CA ; e deferi tto per mezzo^d^lla retta C D ^ che ta^ 
glia la Rodonea in I col raggio CI Inarco circolare ISK^ 
fard la Lunula KEI quadratile ; cioè fard al quadrato 
del raggio come a 4 4 b » 

Imperocché eflcndo il quadrante A F della, periferia 
air arco A E, come AG [il di cui feno CU é uguale a 
C I ] ad A D , che é la metà dì A E , farà A G la metà 
dei quadrante • Dunque il quadrato del raggio C G, o C D^ 
farà il doppio del quadrato del feno GH^ o del ramo 
C I ; e però il fctrore SC I é al fettore E C D fimile co- 
me i a 2 ; ma il ferrore ECD e al fettore FCG come 
a Si b y l imperocché quefta é la ragione degli archi E A^ 
F A ^ e acglì ablati D A , G A , e però de' refidui D E , 
G F ] dunque exaequo il fettore SCI farà al fettore FCG 
come a a i,bj cioè come la f<?mifogIia CI E al quadran* 
te F G A C ; ovveK> come il femmento delia Rodonea 
C V I al femmentd circolare G A H ^ o come il refiduo 
GEI C al refiduo FGHC; onde ancora il refìduo SEI 
della femifoglia é al reiìduo triangolo CKG^ o tutta 
la lunula SIEKal quadrato CHGT farà nella medefi- 
ma ragione dì a a ib j e però farà al quadrato del rag* 
gio CG , cheé doppio del predetto quadrato ^ come a a 
i^b ; il che, ec» 

Spiegazione # Che il quadrante AF della periferia fié 
gip arco AJk ycom^ AC ( il di cui feno GHè uguale aCI) 

V ad 
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ad AD y che ^ U metd di AEy fi prova nella Propofiziom 
ne IL y e che AD fia la metà di AE y ciò viene dal fup^ 
fojio della prefente Fropofizione y che V angolo ECAfia 
fegato in mezzo dalla linea CD ; e che AGfia la metd del 
quadrante y fi deduce da quejla proporzione y cioè A¥ • 

AE:: A CAD (- A E) e pofò necefariamente ne vjer^ 

rdAF.AE::AGilAF).AD{\^^)- 

Dunque il quadrato del raggio CGy o CDyjfUrd il 
doppio del quadrato detfeno OH y o del ramo CI ^ il che è 
manifefto dalP effer P angolo GC Afemiretto ; e peròil tri^ 
angolo C HG tfocele r onde ejfendo uguali i quadrati di 
CHyG Hfard il quadrato C G doppio di uno di loro y cioè 
del quadrato delfeno G Hy o del ramo CI 

E però il fettore SCI è al fettore ECD fimile come 
l» a l'y Poiché efiendo il fettore SCI al fettore ECDyCO^ 
me il quadrato di C I(^CS) al quadrato di CEycd ejfen^ 

dofi provato TTà^l 'CE fard il fettore SCI al fettore 

ECDyCOmet a t y ocome t a 2m 

Ma il fettore ECD è al fettore FC Gy come a /r b ; 
il che fi prova ancora per quefia ragione , che per la Propo^m 
fizione prima E A farà ad F Ay come a a b j dunque ancora 

ED (i E A) fard ad FG{1 FA)^ cornea ah; e però 

il fattore ECD al fettore FCGy come a 4 b , per ejfere i 
detti fettori fotto la medefima altezza^ E y e però come le 
toro bafi EDyFG. * 

Dunque exaquo il fettore SCI fard al (ittore FC C 
come a a zh.CbectòfiaverOyfacciafiSC l^ECD.FCG^ 

edi termini corrifpondenti faranno r ♦ 2 .2^ ( per efiere a» 

b : : 2 • i^ ] dunque per Vugualitd ordinata fard S Cl.FCG 

:: z»2i^: :a»2b 

Cioè come lafemrfoglÌ4tClEaÌ^iadrantcFGAC;per 

ejferc 
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tjicre fcr ta VrofoJtMonc yìIL tutta la fogliaci E K al qua^ 

ir ante come z ah^e fero la metdcome i-zah^ cìoèz a ih. 

O come il femmento della Roionea C VI al femment^ 
circolare G AH pel Corollario //• della P rapo fizione VII. 

O come il reficLuo C£IC al rejtduo FGHC ; ctoè come 
SCI^ SÈladFCG-^ CGH;edeffendo SCI.FCGiiS 
CI ^ SEI. FCG-h CGH: : a . ib, pel detto dtfopra^fard 
ancora necejfari amente S £ !• C G H: : a • 2 b; ilrefio è chiaro^ 

r « COROLLAJiJn 

L EiHnido il ntunero delle foglie della Rodonea 
femplice air unità , e però ancora la fooima di tutte le 
lunule 5 che taglia l'intera periferia dcfcritta col raggio 
CI5 ad una Lunula K£I,come 2^ ad a^c l'illelfa La* 
nula al quadrato del raggio come a z ^b ^ per la Propo- 
iizionc antecedente ) è manifefto, che la fomma di dette 
Lunule farà al quadrato del Raggio come 2^ a 4^, cioè 
fuddupla ; e però che la fomma di tali Lunule adegua U 
quadrato GHCT infcritto nel quadrante^ 

Spiegazione • Che la fomma di tutte le Lunule , che 
taglia Cinterà periferia defirtttacol raggio Cljta ad una 
l^unulii KEI come zb ad z^è manffejfo ; perchè quanti 
fono i fettori KCI tante fono le foglieCKSIf^C taglia- 
te dalla circonferenza JRTSf ; ma qualJtvogUa fettore pel 
Corollario IV. della PropoJTzione IL è al aircolo come a a 
2 b ; e V.V» il circolo a qualfivoglta fettore , come ih ai 
a ; dunque efiendo ancora per la Propofi%ione III. il nume^^ 
ro delle foglie intere alla foglia CK EIF^ come ib ad^y 
farà ancora la fomma de* rejidui , delle Lunule KEI ad 
una Lunula , come zb ad z . 

IL Onde la fomma delie Lunule tagliate in una 
Rodonea per mezzo di detta periferia* adegua la fom« 
ma delle Lunule determinate da qualfìvoglia altra Ro- 
donea infcritta nel medeiimo circolo , e di quante foglie 
(i vuole. 

Spic^zione # Ciò S chiara ^A A confiderà y^cif ogni 

D 2 fomm0 
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fomma di tali Lunule pel Corollario L adegua il quadra^ 
to GHCT inferi tto nel quadrante . 

IIL Ed eflfcndo tanto la femifoglia EIC, che il 
rettore ECD, oCDA,la metà del mededaio fettore 
CE A, come ancora il fettore CSH, ne verrà il fcm- 
mento C V I uguale al trilineo £10, e la femilunula 
ESI uguale al trilineo C V I H , il quale però farà ancor 
eflb quadratile , come quelloche ha la data ragione di 
azib zi triangolo G G H • 

- Spiegazione. Che del medejìmo fettore EC AJia la 
metà y tanto la femifoglia E IC\ che il fettore ECD^ o 
CDAjè chiaro ^fe fi confiderà , che il fettore^ J^Xj A è la 

nietd del fettore ^ che circoHfcyitte la faglia CKIEI ^ e però 

per la Proporzione VUL la femifoglta CIE fard la me^ 
td del fettore EC A ^ di cui per corruzione fono ancora 
la meta i fé f tori ECD ^ CDA^ come ancora il fettore 
CSH\ poiché il fettore CSH al fettore ECA averd la 
proporzione , che averd il quadrato del raggio CHal qua^ 
drato del raggio C A(^CG}i il quale fi è veduto di fo- 
pra y che è la metd del quadrato del raggio C G '-; ^onde il 
fettore CSH fard ancor ejfa la metd del fettore CEA . 

E però il femmento Cl^l pira uguale al trilineo EID^ 
il che è chiaro \ poi che la femifoglia EIVC ejiendo la tnetd 
del fettore ECAy di cui pure è la metd il fettore EGlf^ 
fard però la detta femifoglia uguale al fettore ECDfe. 
levando da dette co fé uguali la comune EICS ^ refleran^ 
M uguali i femmenti CVl^ E ID 

^E la femilunula ESI uguale al trilineo CVIH; ilcbt 
Jtproverd come fopra. Poiché il fettore CSH^ e la femi* 
foglia CVIEy emendo tutti due la metd del fettore E CA^ 
faranno uguali ; e però levando il camune S I VC , refiC'" 
ranno ugu^U il triltneo C Vitine la Jemilunula SEI; 

E però il detto trilineo fard ancor ejfo quadratile ^ 
come che é al 'tri angolo CGH nella data ragione di za ib^ 
poiché la femilunula per quello Jt dimojlra nella PropofìtÀo^ 
ne IX. è al triangolo CGH in detta ragione ; dunque an* 
fbe il trilineo CVIH. e però ancor e fio ^uadr abile • 

IV# Fftrìmcnt^ i» fovuaut ili ^tteftx txiliaei iaquaU 
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Svoglia Rodonea farà della medefima qinntieà ; poiché 
fenipre uguale alla fomma delle Lunule della medefìma, 
o di qualunque altra Rodonea femplice infcritta nel rùc^ 
defimo circolo* 

V* E però fé quegl' interftiz) triangolari delle fo- Flg» i}4 
glie della Rodonea > che fono infrappofti a due fronde , 
come ICP, KCL, MCN^ ec. ole medefime Lunule 
TEI) PFK) LGM>ec.fi computeranno per altrettan* 
te foglie 9 ne nafceràun fiore perfettamente quadrabile« 

SCOLIO. 

Non folamentc tutta la Lunula tJ^» 28» ]y o la Tua 
metà ESI, o il trilineo luCH é capace di un' efatta 
quadratura ; ma qualunque fpazio^che (ìa fegato da qual- 
u voglia raggio C N, o C », che tagli i medefimi a i pun- 
ti R, V, x)vvero r, «, farà divifo in parti quadrabili • 
Imperocché pofta CP uguale a C V, e tirati i feni P M, 
M Q^farà la femifoglia C I V E al quadrante F C A , come 
a ^ ib pel Corollario L della Proporzione VIU Ma la 
porzione CI V al femmento M AQ^é nella medefima ra* 
gione pei Corollario II. delia Propofìzione VII» ; dun^ 
que la porzione refidua ECV della Rodonea farà nella 
medefima ragione alla zona refidua F MCQ^del quadran* 
te. Ma ancora il fettore SCR ha la medefima ragione 
al fettore FCM , cioè di ^ a 2^ [ imperocché SCR è 
nella ragione fuddupla ad ECN , cioè di a a za ; ed 
ECNadFCM comeEN ad FM, o EtA ad FA, ov- 
vero A N ad A M , cioè di/ia^,odÌ2/ia2^]; dun- 
que il refiduo ESRValrefiduo triangolo CMQ^averà 
r jfleflàv ragione . 

Spiegazione . Imperocché SCR è nelU ragione fitd^ 
iufla adECH^cioè di a a za ^ ed ECH ad F CMcome 
EHad FMjO EAad FA ^ovvero AH ad AM^ ec. Ctò 
accade yfoi che £N , FMfono i refidui di HAy MA fot* 
tratti daEAyF Ai i quali tutti per quello , che Jidimojirc^ 
nella IL Propojfzione , fono come a a hyù la a ib; dun^ 

que SCR al fettore FCMfer VegMlità ordinata è «- 

«NT 
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meza ih ^eflendo SC K.ECVL .F C M [z. . iziih] 

Similmente eflfendo fegato il rrilìneo Cu IH dalU 
retta Cr (CR ) ne i punti nr, ^9 1^ porzione ulr farà 
quadrabile. Imperocché fatto Cp uguale a Cu, e compi- 
to il rettangolo Cpmq^ farà il fettore CrH al fettore 
Cmfiy come 4 a 2 ^ ; eflendoché CrHaCifA^é co* 
Die^a 24r)eCiiAaC«ifA, come az b^o 2a% ib j on« 
de eSendo ancora il femmento della Rodonea Cu al fem* 
niento circolare mqfi nella mcdefima ragione pei Co- 
rollario n. della Propofizione VIU9 ancora il quadrili- 
neo interpofto tra la curva C», Parco r H , e le rette «r, 
CH farà al triangolo Cmq nella medefima ragione di 

M ^ ib m 

Spiegazione « Che CrH aCn AJta come zaiz^fi ie^ 
duce da ciò che Ji prova alla Propqfizionc IX. e fua fpte* 
gatfione; e che C nAfia a C tu A come ^ a b\ come 2 a 
a ib^ Ji deduce da queflo , che ejfendo C p ( ra q ) fatto 
uguale al ramo Cu, fard per natura della Rodonea jtìA ad 
m A^ come zah ;ma come n A ad m Ay così ti fettore n CA 
al fettore mCA\ e però aleremo CtH.CnÀ. Cm^la. 
2 a • 2 b , cioè per l ugualità ordinata ,Crff.Cm^::a«2b 

E però l'uno e Taltrn trilinco VRI , uri faranno 
ancor eflì quadrabili , e faranno Tiftefli trilinei fra di lo- 
ro uguali, e però ancora i quadrilinei EVRS, Curii 
faranno ufiuali fra di loro ^ euendo le rette C V , Cm fe« 

{tarate dalr una e Taltra parte dalla retta C I con ango«^ 
o uguale ; ovvero elfendo i quadrati delle rette CV^ 
C u prefi infieme uguali al quadrato de) raggio C F • Im- 
perocché per gli archi EN , An uguali , ancora gli ar- 
chi FM, Am, che fonp a i primi nella data ragione di 
^ ad a, faranno uguali, e farà P M uguale ad mf , e PC 
uguale a C dp ; dunque t quadrilinei ESRV, CirrH, che 
a i triangoli uguali fono nella data ragione di ^ a 2 ^ , pa- 
rimente laranno uguali fra di loro, e confeguentemente 
ancora i trilinei R V I , rir I faranno uguali • 

Spiegazione* £ però l'uno y t Valtro trt lineo VKT^ 
u r Ifard quadrabtle ; il che tn primo luogo pel ìnltneo u r 1^ 
frovacosìm II fettore ICH fard al fettore ce Jt^ per fttidl^ 

Jiè 
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Jii prova fu di fopra^ come a ^ 2 b; majtmiìmefste pel Co^ 
rollario IL della Profq/txàone VIL , il femnento Cai deU 
la Rodonea è al ftmmento circolare G H A come z a^\y; 
dunque fard ancora il rejiduo Cu IH al rejtduo Jemmento 
circolare CGH y come z a ih y e però quadr abile • Ma fi 
è ancora provato di /opra quadrabile il quadrilineo CntHy 
come che al triangolo Cmq nella medejima ragione di a a. 
2 b ; dunque levato quejio dal noto triUneo CalH refierd 
noto il trtlineoMit 

Che poi i quadrati delle rette CV^ Cm prefi infieme 

fieno uguaU al quadrato del raggio CF ^fi prova ancora 

sofìj per natura delta Rodonea effendo AK ad AMyCome 

a a b y/ard C y uguale aJMQj; dfmqwe ancora Cìx a P M 

giacché MQ^ ( Fc) ^ fSzi Cf\ e peri Cp^ Cazz CF* 
Dunque i quadrilinei ESRV^CixrHy che agli ugua^ 
li triangoli C M Q^ Cmq fono nella data ragione di^a a 
2 b ^ fono tra di loro uguali • Poiché fi è provato di fopra 
nello ScbolÌ0 prefente^ che il quadrilineo ESRV è ài tri' 
angolo C M Qjome a a 2 b ifimlmtnte il quadrilineo CntH 
Al triangolo C m q fi è provato ejfer come z, a ih ; ed ejjen^ 
àofi provato nel prejinte Scolio, che PMsmq, e PC ::i 
Cqfi proverà y che il triangolo rettangola Cmq è ugua^ 
le al triangolo rettangolo CMQn e però avendo il qua-- 
dritineo ESRF al triangolo cSì Qj ed il quadrilineo 
Cut If^riangolo C m q = C M Ql'i/iefia ragione di aa2Ì\ 
faranno i detti quadrilinei uguafi fra di lorom 

E confeguentemente faranno ancora uguali i triti* 
mi Rf^tj ru/; il the fi prova così ; Pel Corollario Uh 
iella prejente Propofix^ione la femilunula SEI è uguale al 
frilineo C u IH ; dunque levando gli uguali S E f^R y C 
utH dagli uguali SEIyCIH refi» anno uguali i tri linei 
RFIyXnl. 

Da ciò fi deduce^ che potranno renderfi quadrabift 
molte altre parti delle Rodonee » Iniperocché fé dalla 
femìfoglia fi taglino due femmenti da quei rami y dd 
quali t quadrati prefi afiieme fi uguaglino al quadrato 
del Raggio y tflfeodo quefti a 1 femmenti circolari corri> 

fpon- 
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fpondenti ^ i feni de' quali (iano uguali a i medefìm) ra- 
mi, nella data ragione dì a z ib ; il refiduo della fetnU 
foglia farà al rettangolo infcrìtto nei quadrante,, che de- 
tratti quei femifeniment] circolari rimane ai quadrante , 
nella tnedefìma ragione data • 

Cos) quando la data ragione di tf a ^ (la fubfequtal^ 
tera [ della quale fpecie di Rodonea fi é parlato al fine 
dello Scolio, dopo la Propofizione III. jeflTendo le par- 
ti delle foglie fovrappofte come CQ.BPC [^. 26.3 
compofte da due femmentì uguali CQ^B, CP B,che han- 
no il ramo C B uguale al feno dell' arco del mezzo qua- 
drante , fé dalla femifoglia CQ^BN fi levi l'aggregato 

ai quei femmcnci C Q^B.P C, U reGdua femifoglia C P fi M 

farà ancor cSk quadrabile, come, che la terza parte dei 
quadrato infcrìtto, nel <]uadrante , e l'intera foglia cosi 
diminuita C P B N L O C farà la terza parte del quadra- 
to del raggio ; e l'intero fiore , che é compofto da fei 
foglie CPBNLOC, CCLBAFRC, ec. farà quadrar- 
le; cioè uguale al quadrato, che è infcritto nel medefi« 
mo circolo* 

Spiejgazione • // refiiuo della femifoglia fard al ret^ 
f angolo infcritto nel quadrante , eoe detratti quei femi" 
femmenti circolari , rtmane al quadrante , nella medejima 
ragione data» 

Per vedere la generalità di quefla frofoJtZfione bafla 
eonjtd erare la figura 28. dove ejjendo il ftmmento C\x al 
femifemmento circolar f m^q, (0 F tdP uguale^ nella ra- 
gione di Ti a ih; e jtmt Intente ti femtnento C f y al femi'^ 
femmento circolare MAQ^come 2l a ih ; detratti dalla 
Rodonea i femtnenti Cu, ^ ClVfrefi injieme ^ e dal qua^ 
drante i femmenti femtctrcolari FPM^ ed MAQ^ fard ti 
refiduo della Rodonea^ ctoè quello , che rtmane alla mede^ 
Jima dopo la fot trazione del femmento CI V-h il femmento 
Cu al rejiduo rettangolo PMQjC nella data ragione di 
z a zb; il che meglio appanfce nella Rodonea fubfefqutaU 
tera. 

Eflendo le parti delle foglie fovrappofte come CQBPC 

(fig* 26] compojie da^ fenmfnt$ uguali CQJi^ CPB^^be 

tanno 
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hdtmo il ramo CB uguah al fino delV arco del weztzp qna^ 
arante y ecm ho è chiaro dalla Propqfizione TX», in cuijt prova 
cbe GH ( Sg. 12.) uguale a CI è il fino della meta del 
quadrante y cioè di GCA. 

Se dalla fimifoglia C Q^ K fi levi V aggregato di 
quei fimmenti C QB PCyla refidua fimi figli a CPBK fa-- 
rd ancor efia quadr abile ^ appunto come la terz>a farte del 
quadrato tnfifitto nel quadrante • 

Si deduce da quefto , che effendo z ah come i a l yO 

come 2 4 g ; ed ejìendo pel detto di fipra ciajcheduno de 
i due fimmenti uguali ^ ^ che hanno i due quadrati uguali fra 
di loro (figm 28 jy ed uguali si 4j$iMdp>M^& À^l raggio CG ') 
a i fimmenti cfrcolari ed uguali fra di loro , che li correa 
fpondonOy come z a ihy ancbe la refidua fimifoglia ( fig# 26) 
CVBK fird al refiduo quadrato (fig. 28) TCflG, come 

a 4 2 b , cioè come 2 a6 ; che però fard i del quadrato 

tfuddetto 

E Pintero fiore y cbe è compofto delle fii foglie CFB 
K-L OCy C Q^B AFRCy ec. fard auadr abile , cioè uguah 
al' quadr at4i yxbe è infcritto nel medefimo circolo. 

Si prova j poiché effendo la fimifoglia i del quadra-» 

to infcritto n$l quadwtnt e y fard la foglia intera^ dèi wr- 
defimo y e ófogliefuddette^^ycioè quadruple del medefi^ 

mo Ma il quadrato infcritto nel quadrante è là metd del 
quadrato del raggio ; dunque fii figlie faranno doppie del 
quadrato del raggio , il quale effendo la metd del quadra^ 
tp infcritto nel ctrcoh y fard però P intero fiore upuale al 
quadrato infcritto nel circolo y e la metd del quadrato del 
diametro , circonfcritto al circolo • 

Siniilmeitte nella Rpdonea y che abbU la ragione di 
ft a ^ ) levati i femmenti delle foglie comuni y il fìo« 
re che rinite coinpofto di io foglie , come {fig. 2g. ) 
delle foglie CmlGDxfC, CoDABpCy ec. adegua il 
quadrato ioicrìtto nel circolo» Imperocché il ramo CI 

■ E è feno 
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è feno deir arco , che é ad H F inetà di F G come 5 a 2^ 
cioé^ come FGK quadrante della periferia nel circolo 
all' arco G F ; e però C I é feno dell' arco del mezzo 
quadrante : onde qualfi voglia femmenti Cml ^ C»D fo- 
no a i femifemnienti circolari interpofti tra detto feno e 
l'arco di 45 gradi , come 2 a io , nella qual ragione é 
ancora la femìfoglia CIG al quadrante, e la Ibmma de^ 
gli uni, e degli altri femmenti C9I, Cwl alla* fomma 
dell' uno e l'altro fcmifemmento , che rimane nel qua- 
drante, tolto Pinfcritto quadrato; e però il reftante della 
femifoglia CmlG <! al quadrato jpfcritto nel quadrante^ 
o l'area CmIGDffC al quadrato del raggio nella mc« 

defima ragione di 2 a xo , o di x a 5* I^unquc dieci fo-^ 
glie prefe infieme, le quali fono CmlGDuCjoD A BpC^ 
faranno doppie del quadrato del raggio, ovvero faranno 
uguali al quadrato infcritto nel circolo* 

Spiegazione • Imperocché il ramo CI è il feno delV 
arcOy che è ad HF metà di FG, come 5 a 2 ; ciò è cbia» 
ro per la natura della Rodonea» 

Cioè come FGK quadrante della periferia del circo^ 
lo air arco GF ; il che fi dimofira nella Propofixtione IX. 

E però C I è feno dell' arco del me%zo quadrante ; 
Imperocché j come Ji e veduto y HF è all' arco^ dt cui è feno 
il ramo CI^ come 2 a ^ ; efimilmente FG è^ aV quadrante 
FGK^ come 2^5; dunque fard FXS. FGK: : HF. arco 
di cui è feno il ramo CI ; e però alternando FG.HF : : 
FGK . arco di cui è feno il ramo CI; Ma P G è doppio 
di HF y dunque anche FG K è doppio dell* arco , di cui è 
feno il ramo CI ; e però CI è feno dell' arco del me;w> 
qtutdrante. 

Onde qualfivoglia femmenti Cm f , CnD fono a i/h^ 
mfemmenti eircolari interpofit tra detto feno è Varm di 
45 gTadi come 1 a io. Ciò è chiaro ^perchè effendo la ra» 
Itone di z a hy come 2 /i 5 , ei ejfendo i fuddetti femmen^ 
tiCml^ CnD a i femifemmentt circolari fuddetti y come 
z aib pel II. Corollario della Propofisùeue f^I. , faranno 
come 2 a lOr 

£ peri il reftante della femifi^lia CmlG è al qaa^ 

dra^ 
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drat^ inferi ito nel quadrante , Vare a C mlG DnCè al 
quadrato del raggio nella medejima ragione di za io i 
Toichè Ji è ^'vedutp di Jopra ^ che il quadrato del raggio 
$ doppio del quadrato inferi tto nel quadrante ; dunque fé 
la fé fui fogli a è al.quaarato inferi tto nel quadrante ^ome 
2 a IO ;, il doppio della femifoglia fard ài doppio del qua* 
drato infcriùo nel quadrante y cioè al quadrato del raggia 
come z^a 10 y come i /i 5» 

Dunque io foglie prefe injieme , ec. faranno doppie 
del quadrato del raggio y avvero faranno uguali al qua^* 
drato infcritto nel circolo « Ciò è mauifefio da epe qualfi^ 
voglia delle io foglie i al quadrato ael raggio ^ pel detto 
dt Jopra , come i a ^^e però tutte in/teme al detto quadra* 
to come 10 a %\ ed efiendo il quadrato infcritto nei circo* 
lo doppio del quadrato del raggio , fard l'intera Rodonea 
di IO foglie uguale al quadrato infcritto nel circolo ^ epe* 
rò uguale alla Rodonea ai 6 foglie (figtZÓ) la di cifi,fro^ 
porzfione era di z a 1. 

Se farà ancora un'altra Rodonea 9 la di cui ragio- 
ne fia di g a 4 , ne rifui terà un fiore elegantiiiìmo così 
difpofto con varie belle fovrf ppofizioni di parti y che gì' 
intimi fuoi femm^nti qonìe {Jig^ go» ^ gi«) C/orC non 
fieno capaci di quadratura ^ 'ma le parti rimanenti am- 
mettano una nòta miftira* Poiché efièndo il ramo CO 
uguale al fenp digradi 30, ed il ramo CP uguale al fe- 
no di gradi do , ai modo che i quadrati dell' uno e dell' 
altro ^no fieno ueuali al quadrato del raggio; e però de- 
fcritto a parte nella fig* gì il quadrante FD AC^ e di* 
vifo in maniera, che fia l'arco AD. <li gradi óo^ed FD 
di gradi 30, e tirati i feni D N , ì) K , che faranno ugua^ 
li a i rami della R«odonea CI, Co [Jig. go, ] e la femi- 
foglia E 1 / C fia al quadrante F D A C {fig. gì ) come 
a z zb^ cioè in quello cafo come g a 8 ; e la porzione 
Qsol [fig. go. ] al femmento ADN {fig. gì) t e U 

f|orzione Cx 0, ovvero C/Q^fia nella medeìima ragione al 
cromento FDK [Jìg. gì ] , ancora l'area rimanente C/ 
CtE I C [Jig. go. J al refiduo rettangolo K D N C {fig. g i ) 
farà paiimente come 3 ad 8; e. perche (^g. 31) fegato 

£ 1 in due 



y 
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in due parti uguali Tarco D A in X^ e tirate dal centra 
C X , che Tega in due parti uguali , e ad angolo retto la 
corda DA in Z , ciafcbeduno (èmiferotnento A XZ ^ DXZ, 
fono uguali al femmento FDK^ faranno infìeme 1 fem< 
meriti C/o , Cro (fig^^o) al femnlento DXA [Jlg^^i] 
nella medefinia ragione, in cui il femmento .C i* o 1 al ri« 
manente triangolo A DN , e prefi i doppi Croi QjC 
al rettangolo K D N C nella medefima ragione di 3 a 8; 
in cui è ancora l'area C^QEIC al detrp rettangolo; 
Onde e manifefto, che GfQJ farà uguale al trìlineo 
E QJ , è U foglia CtQlorC uguale alla foglia E I Qjìì 
e che Tuno e Taltro di quedi farà quadrabile^ e che la 

fomma di 8 foglie come Croi Qj:C j ovvero di 8 E I Qji 
farà tripla del rettangolo KDNC, come che fia al 
tnedefimo nella ragione di 24 ad 8,6 però la fomma di 
tutte infieme tali fòglie CralEu Qj C , che compifco* 
tiòil fiore, farà ttgùale air efagono infcritto nel medefx- 
mo cìrcolo • . : • » 

Spiegazione* Se far J ancóra uh^ altra Kodonea la di 
cui ragione Jta di g a i^^'nc rifulterd un fiore elegantijftmo 
così diffojlù con varie belle foprappofizioni di parti , ce» 

Qui cade in ac tondo il djmojirare ptr qual caufa quan^ 

do la ragione della Kodonea à\di za i^ ^ di i a S ^ di 3 

/^4, di I a à ^ le foglie fieno fovrappoflc due tre volte 

Vuna air altra y come fuppone il noflro Autore. Poiché per 
la prima ragione di 1 a ^ fard la ragione di una foglia a 
tutte le foglie di una' Roaonea di i a io ^^ e però ne verrd 
come IO a 2 così góo k^ 72 ^ ^be fard Varco ^ che dovereb^» 
be corri/fondere ad unìt foglia ^ fé fojfe' la Rodonea femplir 
ce y onde multiplicando per io , numero delle foglie ne 
verranno ^lo gradi per tatto il circolo ^ che diviji per j6o 
daranno due : dunque emendo la ragione di za^ad un numero 
impari ^ averà la Rodonea due foghe fovrappofie una aW 
i$ltra ; [ per quello che fi è detto allo Scotio della Tropofi^ 
Xfione lÌL] e così faranno doppie fogJiey benché 10 maggi O'» 
ti , ^ IO minori , uguali le maggiori ^ e le minori fra di 

y loro 
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loro I e però la Kodoned fard do f pi a • Così ejjìndo la pro^- 
porzione di ^ a ^y fé Ji fard di ^ a 8 pel numero delle 
foglie y e poi ji dica come 8^3, così 160 a 1"^^% quale do^ 
f^erehbe corri/pondere al fkttore- y che comprende una fo^ 
gii a y fé la Rodonea fojfe femplice , e però multiplicati per 
8 quante fono le foglie prime della Rodonea y darebbe 1080 
gradi y i quali partiti per ^60 danno tre : Jtccbè le foglie 
di quefla Rodonea fono fovrappofle tre volte Vund alV aU 
tra [ fome allafig. go], ed ejfendo la proporzione di 3 n 
4 di un numero impari , ( per lo Scolio fuddetto ) non fa^ 
ranno le foglie fovrappofle totalmente y ma in parte come 
a detta figura ^o fi vede. 

Tot eoe ejlendo il ramo CO uguale al fcno di gradì 
Tfì y ed il ramo CP uguale al fé no di gradi 60 , ec, ciò 
deriva dalla proporzione di T^a^y che darà 8 foglie ; 
onde dividendo 360 per Sy ne verrd per l'arco y che corri-" 
fionde a qualunque fogli a y 45 , che fard la metd del quc(^ 
arante y come Varco R Jf F R ( Rg. 30 ) , e però lafua 

metd fard gradi 22 i , cioè Varco RG;, ma queflo per na* 

tura della Rodonea debbe ejfere alV arco il di cui feno è ugua^ 
le a Co come ^ a ^ . Se dunque faremo come 3^4 cosh 

22 Lad un quarto ne verrd Varcò di 30 gradi y, che averd 

il feno uguale a Co • Similmente come 3 «f 4 , così Varco A R. 
di 4^ gradi alV arcOy il di cui feno è ugnale a C P ; fard 
queflo di gradi 60 y onde C Pfard uguale al feno di gradi 60. ' 
Onde è manifeflo che C t QJ fard uguale al trt lineò 
E QJ ; poiché Ji è provato di /opra , che il femmen^ 
to CroIQjtC è uguale alV area Cti^EIC y^'e però le^ 
vando il comune Ct QJyrefleranno uguali Cxolycd EQ£; 
ma Crolzz CtQJ [ come è maìiifefio dalli e ofl razione 
della figura] , dunque fard CiQl-=i EQJy e la fogli a 
CtQjotC uguale alla foglia ElQny ctoè il doppio di 
CtQJ zz al dopppio di E QJ ; e 'Vano e V altro dt qutflf 
fard quadr abile ; poiché ejjindo la foglia CtQJotC al 
rettangolo YiDCK nella data ragione di 3 tf. 8 , fard an^ 
Cora l uguale ElQ^M nella detta ragione al medejimo ret^ 
t angolo. E però 
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E farò lafomma di tutte in/teme tati foglie CrolE 
u QjCycbe compjcono il fiore ^ fard uguale alV efagono in^- 
ferii to nel medejmo circolo « 

Ciò è manifejio ; tali -foglie quadr abili frefe injtemt^ 
fono il doppio delle 8 C toIQtCy [ come J! è veduto di 
Jòpra] che fono triple del rettangolo K DHC^ e però fa-^ 
ranno fefluple del medejim ; ma è manifejio , che V efagono 
infcritto' nel mede fimo circolo è fejluplo del rettangolo K D 
KC [per effere i 6 triangoli DC A (dgé^i^y che cmnpon^ 
gono V efagono^ uguali ognuno di loro almeiejìmo rettangolo ]; 
dunque ^ ec» 

Di nuovo eflcndo il fettorc E C G di 45 gradi , e[fig.^i] 

JDC A di gradi óo ^ ciucilo ^ « ^ucfto coinc 3 a 4^ cioè 

nella ragione dì a 2i bj eia, Tua metà ECR a DCA,o 
ad FOX come asL ib^ cioè come 3 ad 8; nella qua! 
ragione eflfendo C'sol al femmento DN A y come anco- 
ra C /o I £ , al quadrante F AC , e però ancora lo fpa« 
zìo ECI interpofto fra due rami della Rodonea alla zo- 
na circolare FONC, ovvero all' area uguale a quella 
FCZD per eflere il triangolo DCZ uguale al triango- 
lo DCN, è chiaro che ancora il rimanente lER farà 
al rimanente DZX nella medefima ragione di 3 a 8^ 
conforme il femmento della Rodonea Cx é nella mede* 
fima ragione all' uguale femmento FDK, ; e però C/ò 
farà uguale adEIR^eCxorC, ad ERGI; ed aggiun- 
ti rugoaliCroIQjC, «EIQ^, diverranno C ^ Q^I x C, 
ed wERGIQ^, o CLIfiZwQ^fra di loro uguali ; onde 
l'area C t Q^« ZFElosC farà divifa in due parti eguali 
dair arco della Rodonea Q^I • 

Si potrebbe ancora concepire nella medefìma Rodo- 
nea un fiore formato da 4 foglie a guifa di un giglio , 
come e CtQjiElG?orC , ciafcheduna delle quali é 
compofta da tre foglie quadrabili C t QJ r C , 1^ E I Q^ 
ed 1 G P unite infieme, e però fono al rettangolo KDNC 
come 9 ad 8, e tutte 4 infieme quelle foglie , che for- 
mano un giglio 9 cioè Tintero fiore , o la croce gigliata 
farà all' efagono ^ infcritto nel circolo, ( che è feftuplo 

del 
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dei rettangolo ICDNC^ ovvero deir ugnale triangolo 
D C A ) come ^ a 48 » cioé^ come g a 4 , che é la ra« 
gione di a Si b della Rodonea • 

Spiegazione* E però fono al rettangolo KDHC co^ 
me ^ ad ó; ciò procede perchè , eotne fi è veduto di fopra^ 
ciafcbeduna di dette foglie è al fuddetto rettangolo come 
l adÒ^ onde multiphcando g per j sfaranno tutte tre infie^ 
me I comje g ad 8; il refio è chiaro . 

PROPOSIZIONE X. 

A Qualunque punto I della Tiodònea ( Rg* 14 e 1 5 ) #/• 
rare una Tangente • 

Sia fatto ; e tirata dal centro C al ramo I G la per- 
pendicolare C M ^ convenga con la tangente I M al pan* 
to M , e col raggio CI 11 deferiva l'arco I R infinita- 
mente piccolo fino air altro ramo C 1 infinitamente vi- 
cino, e fieno a i rami CI, Ci uguali 1 feni G H , ^ /& , 
e la tangente G L del circolo tagli il diametro in L • Sa- 
rà dunque 1 C a C M come 1 R ad R I ; cioè nella ragio« 
ne compofta da # R , ovvero ^ O ad O G [ cioè g byO iC 
ad bL]j e di OC, o H6 ad RI (ovvero di b^d a per 
la T^ropofizione VIK)) onde iC a C M farà nella ragion 
compotfai dì i C zd bt j e di b zd a . Ma la medefima 
ragione é compofta ancora da 1 C ad & L , e di i& L a C M, 
dunque neceflariamente la ragione di6L, o HLaCM 
doverà eflere uguale alla data ragione di ^ ad ót; fé dun« 
q^ue fi farà come ^ ad il, cosi la fuctangente HL del 
circolo a C M perpendicolare al ramo C I i tirata M I 
toccherà quefta la Rodonea al dato punto I • 



C O RO L L jTKJ. 

h Se farà come a z b^ così CH a CN perpendi- 
colare al ramo, tirata NI farà quefta perpendicolare al* 
k curva della Rodonea • Imperocché e0eodo HLaCM 

come 
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come b zd a^ e CHz CN come a zb , farà H L a C M 
reciprocamente come CNa CH; t però il rettangolo 
MCN farà uguale al rettangolo LHC, ovvero al qua- 
drato di GH, cioè al quadrato del ramo CI; onde tira- 
ta N I farà Tangolo MIN retto, e però N I farà perpen- 
dicolare alla curva Rodonea nel punto I# * 

Spiegazione • Da ciò Jt deduc9 utC altra maniera di 
tirare una tangente al punto I della Rodonea . Imperocché 
pel Corollario L Jt faccia come a ab ^ così CH a C H 
con porre C H prolungato indefinitamente in M.perpendico* 
lare ad ICy e facendo come CH a Cf, cori CI a CM^ 
fard CM la fui tangente pel detto nel medefimo Corollario ; 
e però tirata dal punto M ad I una linea , fard quefla la 
tangente al punto I della Rodonea^ 

I [• E' manifeftp, che le tangenti degli angoli C I M, 
L G H , o G C A fempr'C faranno nella data ragione dì azb 

Spiegazione • Poiché ejìendo GH ziCl per conjlru" 
%ione , prefa Vuna o V altra per raggio o feno totale , fard 
HL tangente dell' angolo LGH^ e CM tangente dell' 
angolo CIH; Juchè e^endofi dimoflrato nella Propofixào^. 
ne X.HL.CMiih.z è mani fé fio efier fempr9 le tangen^ 
ti di detti àngoli nella data ragione • 

PROPOSIZIONE XI. 

SE fard come h ad z y così il raggio AC a C Q (fig. 
IO e 17), e co' femi affi F C e C Qfi deferiva un qua* 
drante di EUjie FVQ^ fard il di lui perimetro curvo uga^ 
le al perimetro della mezza foglia della Rodonea ElC^e 
le parti di ejfe alle parti cornfpondenti . 

Imperocché farà da per tutto ancora GP ad VP, o 

fp ad up nella medefima ragione di AC a CQ, cioè di 
ad a\ onde ancora le refidue differenze dell' ordinate 
infinitamente prolfìme , . cioè G O , V X nella medefima 
ragione; Ma e IR ad H& o GO per la Propofizione 
VII. come a z byC però come VX alla medefima GO; 
dunque V X é uguale ad I R • Ma fono ancora uguali 

i/X 
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CI X ) o ^ O 5 ed R f [ per Tugualtà de* rami co* loro Te* 
ni]; dunque ancora la futtefa uV farà uguale alla fut« 
tefa f I , e così ciafcheduni elementi di tali curve fi mo- 
Areranno Tempre uguali» Dunque tutto il perimetro cur- 
vo della femifoglia della Rodonea farà uguale^ al qua- 
drante della curva elittica, e due qualfivoglia foglie del- 
la Rodonea fi dimoftrerà che averanno un perimetro 
uguale air intera curva dell' Eliife; il cbe^ ec« 

Spiegazione • Imperocché farà ancora da per tutto C P 
ad FP yO gp ad up nella medefima ragione di AC a CQ^ec. 

Ciò deriva da una proprietà , delP EliJJe , per la quale 
i quadrati delP ordinate CQ^ P Vfono fra di loro come i 
rettOH^li delle parti delP ^jji , tagliate da dette ordinate 
fu Pajfe l per la PropoJtZfione Vh delle fexiioni coniche del 
noflro Autore ] a i quali rettangoli efiendo uguali i quadra^ 
a deir ordinate CAyPG dei circolo defcritto fui mede^ 
fimo affé ^ faranno i quadrati delP ordinate CQ^^ PV deW 
Eliffe nella medefima ragione ^ che i quadrati dell* ordina» 
teCAy P G del circolo y e però C Q^.P V::C A •P G ; M-* 
de CA.Cfli: PG.PV. Vifiefio piii brevemente fi dedu» 
ce dalla Propofizione L# delle fe%ioni coniche fuddette . 

Onde ancora le refidue differenze deW ordinate infi- 
ni t amente projjìme , cioè G O , VX nella medefima ragio» 
ne y ec. : poiché effendo GP ad VP come gp ad u p levati 
da GPy l'ordinata infinitamente vicina g p e da P V Vor-* 
dinata p u , faranno ancora le refidue differenze G O , VX 
nella medefima ragione . 

C O R O L L A RJ. 

L £' manifefto, che la Rodonea è una Elifle riftrct- 
ta; imperocché Te unendofi nel centro C i punti Ty e ty 
l'ordinate V T 9 ut del quadrante elittico fé ne vadano 
in rami) che fi allarghino dai centro C, dii^rando la me- 
defima lunghezza della curva FVQ^^ il quadrante ditti- 
co facj^ contratto in una femifoglia E I C della Rodonea* 

II. : Da ciò di nuovo è manifefto , ^llèr l^ Rodonea 
la metà del fettore circolare circonfcritro p Imperocché 

• *^ F lafc- 
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la fcmifoglia E I C é là metà del quadrante elìttico F V 
CLC,nel quale fi (tenderebbe, fé ì rami difciolti dal loro 
centro diveniflero paraleili , e perpendicolari alla mede* 
fima retta C Q^; come ogni triangolo ICi diverebbe il 
rettangolo VTtu doppio di fé ftelTo ; ed eflfendo il qua«- 
drante elittico al quadrante circolare come la bafe QjC 
alla bafe C A , cioè come aa b ; nella qual ragione é aa« 
Cora il rettore E C A al medefimo quadrante del circolo 
CFA per la Propofizione I. , è manifiefto, che un tal 
fettore farà uguale al quadrante elittico ^ e però doppio 
anche egli della foglia della Rodonea infcritta nel me- 
defimo • 

Spiegazione. Imperocché la fcmifoglia EIC è la me* 

tà del quadrante elìttico F VQJ2 y ec. come o^ni triat^o^ 
lo re i diverebbe il rettangolo f^Tt u doppio dtfejlejjo. 

Ciò procede ^ che effendo il triangolo ICì la meta del 
rettangolo KTtu, ed e/fendo la fomma infinita de^ triatt* 
goti elementarj fCi uguale alV area della femi fogli a , ro- 
me^ ancora U fomma infinita de' rettangoli elementarj yT 
tu uguale air area del quadrante eltttico ; fard Pareti 
del quadrante elittico doppia della femifoglia. 

Ed ejfendo il quadrante elittico al quadrante circolare^ 
conte la bafe QC alla bafe C A ; fard ctò chiaro , fé Jì con^ 
fiderà , che V ordinata Q^ C dell* Elijfe è all' ordinata C A 
del circolo come ogni altra ordinata P V delV Elijfe ad un* 
altra ordinata P G del circolo y per la Propojtzìionc L. delle 
festoni coniche del noflro Autore : ed effendo tanto l'area del 
quadrante circolare F C A ^ che Varca del quadrante elittico 
F C Q^ compofle d'infinite ordinate perpendicolari al mcm^ 
defimo affé CF; ancora la fomma infinita dell' ordinate 
dal quadrante - elittico ^ o il medefimo quadrante F C Q^ 
fard alla fomma infinita delV ordinate del quadrante cir^ 
tolarcy al medefimo quadrante FCA^ come G Qjt CA 

III. Si raocogUe dì più effcre uguali ì perìmetri 
delle foglie in quelle Rodoncc , la ragione ddlc quali 
fia reciproca , ed 5 raggi de' loro circoli fixorrifpondano 
nella medefima tagione recìproca* Imperocché fé il rag- 
gio CF, 6 £C {JÌ£. 17 > fM ugttAle alla bafe^eir filif. 

fé 
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ft CQ^(j^. i6)eVé'&. il raggio C F di qxiefta foflc ugua- 
le alla. ha fé CQ^deir altra Blifle, ènianif^fto^ che nell' 
iMio 9 < nell' altro cafo deverebbe rlfultare la medefima 
Eliile F V Q9 come che. l'una e l'arlcra defcritta da' medefi. 
mi femiafiì, e che farà ali' una o l'altra jfoperimetra,e(i- 
fiendo oeir una la ragione dì a a b^ e kìV altra quella 
di k ad a; E* G* fé la ragione dì a sl b ùa, fuddupla, di 
modo che feconda la Propofizione II f« ne provenga una 
Hodonea di 4 foglie v ma con un raggio fadduplo ^ e pe* 
rò uguale alia baie del quadrante di Eliife ifoperimetra; 
^m v» fi faccia una Rodonea fecondo , la doppia ragione ^ 
la quale per la Propofizione V* diverrebbe unifoIia9 farà 
quefta ifoperimerra ad una foglia di quella • Imperocché 
ja bafe del quadrante elittico^ che rìfponde a quefta, fa.* 
tk uguale al r^gio del circolo » chp appartiene a quella, 
e però la medefima curva elitrlca farà uguale alla foglia 
éeir una ^ o dell' altra • 

Spiegazione • E^fiendo nelV una la ragione di z a b^ 
e neir altra quella di h ad a^ ec. poiché comejt vede ncU 
la figura 16 la ragione di C Qjt CAy è di sl ab^ e neL' 
la figura 17 la ragione di CQ^a CA^ è di h ad z per 
efi^re CF^o C A della figura li uguale a C QJletla figura 
id , f CF , D C A della figura. 16 uguale a C Quella figur» 
17 ; ma C Q^del la figura 16 torrtfp<mde ad à coiaic ancora 
Pugnale C A della figura 17, e CA della figura id, come 
C QJellafiguTft iT^ahy dunque C QjL C A della figura 16 
è come ^ab^e C Qjt C A della figura 17 , come b ad a. 

Imperocché la bafe del quadrante dittico , che rifpon- 
de a quefta , fard uguale Al roigi^ del circolo , che appar^ 
tiene* a quella • 

Efiendo il Paggio 4^1 circolo della JR,odonea ttfrafo" 
Ha y di /^ fogli f Jìidduplo del raggio del circolo della Ro» 
donea di una fogli a ^ e però il raggio della prona uguale 
alla bafe deV^iadrante elitttco co^rrijpondente alla Rodo» 
nca umfolia ^t la bafe pure della prtma uguale al raggio 
della feconda y ne fffrrd una medtfiìna curva elittica^ come 
che formata (opta i medefimi, affi^ fbe averi ti perimetri 
sanale alla foglia delT. una , e ÀeW altra ^ 
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IV. Che fé fieno defcritte nel medefimo circolo 
due Rodonee ^ Tuffa fecondo la ragione di 4 a ^ ^ e l'ai* 
tra fecondo la refcìproca di b sid a^ aleranno i perime- 
tri delie loro fòglie proporzionali agli antecedenti a ck 
delle dette ragioni ; imperocché fé fi deferi veife nel medefi* 
nio circolo una terza Rodonea fimilealla prima , al di cui 
raggio il raggio del primo circolo fofle come asib^ farebbe 
il perìmetro della prima al perimetro di quefta terza a 
lei fimile nella medefima ragione de' raggi, cioè di if a j^* 
Ma il perimetro di quefta terza pel Corollario preceden* 
te, farebbe uguale al perimetro della fecpnda Rodoaea ^ 
come che dc/critta fecondo la ragione reciproca, e con 

^aggi reciprochi ; dunque il perimetro della prima al 
perimetro della feconda è nella medefima ragione di aab . 
Spiegazione « Imp^roabè fé fi dtfcrivej^e nel mcdefim 
mo circolo una ur%A Kodouea fimtle alla pnma^ al di cui 
raggio il raggio del primo circolo fojfe come a a b , farete 
he il Perimetro della prima al Perimetro di quefia tersba 
a lei fimile nella medefima ragione de* raggi , ctoè di a /t b; 
r ciò perchè effendo fimile la prima Rodonea alla terz^ayfa^ 
rd nella duplicata ragione de* raggi , e de* Perimetri , cioè 
del raggio della prima al raggio della tfrza^ e del Peri^^ 
m^ìro della prirna al Peritnetro della terz»a : altramente 
non farebbe fimile ; ma la ragione duplicata di sl ab fttp^ 
pone un^ altra ragione di a ah; dunque effendo i rifggi 
come a 4 b , ancora i perimetri faranno cme a 4 b • 



SCOLIO. 

Se la ragione di a a hfard ragione di ugualità ^CQ^ 
fard uguale aCA^ ed il quadrante dittico F QC di ver • 
rd il quadrante circolare F AC^c per la Propofiztione XL 
fard la periferia della femifoglia uguale alla periferia del 
quadrante circolare ; ed emendo in quefto cafo la femifo^ 
glia FIC [fig* 9 1 un femi circolo decritto /òpra il rag^ 
gio FC del quadrante FAC^ fard per confeguenza la pe^ 
riferia F IC del fcmicircolo deferito fopra il raggio FC 

del 
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del quadrante uguale alla periferia F DAi il cbcjt prova 
ancora pel figuente Lemma. 

Sùfopra il raggio FC ( fig. j? ) del quadrante F AC 
fi deferiva il femtcircola FÌC, dico che la periferia del 
femicircolo FIC fard uguah alla periferia del quadrante 
F DA. 

Imperocché ejfendo il circolo FICF y ed il circoh 
FAVKF come i quadrati dc^ loro diametri FC^ FV^ed 

emendo FC Ldi FFj cioè come x aZyfard il quadrato di 

FC al quadrato di F V come i a /^ per effere nella dupli^ 
tata ragione de^ lati ; e però il circolo FICF al circolo 
F AVKF y come i a ^^ Ma i circoli /om^ nelÌA duplicata 
de* loro diametri , ed i diametri come le loro periferie ; 
dunque la periferia del circolo FICF fard la metd della 
periferia del circolo F AVKF ^ e però ancora la periferia 
Pie metd della periferia F AV; onde uguale alla perifc^ 
feria FD A.Il che più brevemente j fé dal punto C fino 
al centro del piccolo circolo CVGfi tiri un arco fintile , e 
paralello ad AV^ ejfendo AVun quadrante ^ fard ancora 
il detto arco un quadrante del circolo C VG , o delV ugua- 
le FlCyChe efiendo ad VA^ come la metd di CVaCV^ 
fard la metd di VA^ onde tutta la femiperiferiaCV^ o 
FIC fard eguale ad VA ed F A. 

Ciò che fa vedere , che deducendofi ancora quefio daU 
la Vropofiztione XU del noflro Autore provata princtpalmen» 




la giufieZfZfa del detto difcorfo 
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PROPOSIZIONE XII. 



Tf. 



Agitare umt KoionM y tbe Jik di una iattt ragione 
^ z ah di minore ineguali td da una fuferficie co^ 

Fig. i8f fitca% 

Si faccia come /sr a fr , così il raggio delia bafc N B 
al iato NC dei cono retto NCK^ della di cui bafe il 
raggio B F (ìa perpendicolare al diametro N K 9 che fia 
a B R come b za ae^ circa ì diametri B R , e B F fì de- 
ferivano ì femicìrcoli BLR , BSF,ì quali fcghi qualfi- 

voglia raggio ^G ne' punti L^ S, e fìa GH perpendi» 

colare al diametro N K ; fé eflendo innalzata una fupei^ 
ficie cilindrica fopra il circolo B L R s'inteada fegare una 
fuperficie conica nella comune lezione C I E ^ farà quefl^ 
diftefa in un piano, la Rodonea della propofta ragione* ^ 

Imperoccber le comuni ferzioni di una tale fuperfi* 
eie cilindrica co' piani de' triangoli CBG, GB F , che 
paflàno per l'afle , faranno le rette L I » R £ paralelle 
air alfe C B ; e però tanto <:iaBL,cheCEaBR 
faranno come il lato del cono al raggio della bafe , cioè 
{ per coftruzione ] come è ad 4, ovvero come F B a B R, 
o S B a B L 3 e però CE farà uguale aBF^eClafiS, 
cio(ì al leno GH ; Ma diftefa la fuperficie conica in un 
fetfore piano circolare uguale alla medefìnia , e defcrit* 
to col raggio CN , il fuo angolo piano NCG farà fot* 
tefo dall' arco uguale ad NG^a cui nella bafe del cono 
corrifponde Tangolo N B G j e però come B N ad NO, 
ovvero come a 3. b ^ cosi farà Tangoio NCG all' ango* 
lo N B G al di cui feno G H é uguale , come fi è veduto 
il ramo CI della foglia CI E , che ha ancora il maflinK). 
ramo CE uguale al raggio BF dalla bafe del circolo; 
dunque Tifteiik foglia é una foglia della Rodonea deferir* 
ta nella data ragione di a z% ; il che, ec« 

Spiegazione* E però tanto CI a BLy che CE a B R^ 
faranno come il lato del cono al raggio della bafe. 

Ciò proviene j che ejfendo IL paralello all' ajje della 

bafe 
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bafe , taglierà nel punto I la fttfcrficie comica di maniera che 
il circolo , che pajja per I ^Jia uguale al circolo formato dal 
^^££^<^ J^Ì-9 come pure Vifiejfofi dica del circolo formato 
al punto E col raggio B R • Ma quefti circoli fono bajt di 
coni fimili al cono grande CKFK; dunque tanto C l lato 
di un cono al raggio BLy che C E lato di un altro cono 
al raggio jB R , faranno come il lato del cono CH al rag* 
gio della bafe BK. 

Ovvero come FB a BK, o SB a BL; che F B Jta a 
B R come h ad sl y cioè viene dalla coftruxtione ; che poi 
SB Jìa a B L come F B a BRJt prova; Immaginando fi ti ^ 
rate le rette LRy SF faranno gli angoli ne^ femicircolì 
BLRy BSF retti y e però le corde LRy SF parai elle , 
ed i triangoli BLR ^ BSF Jimili , onde fard , come F B 
aBRy così BS aBL. 

Che BS Jta uguale al fé no GH ^ fi prova così; ne* 
triangoli HBG^ SFBgli angoli GHBj BSF Cono ret. 
ti ) e gli alterni HGB=, SBFy ed il raggio BG ti B Fy 
dunque anche i lati HG^ e B Sfaranno uguali • 

E perà come BH ad HC ^ ovvero come a a b y cosi 
fard Vangoh NCG air angolo KBG. 

L'offerto fuddetto fi prova così ; come BK a B jjy o p. 
N C per cqfiruz,ione ^così HC ad A E ; ma HG contiene ^^* '*^' 
tanti gr ad t quanti ne contiene AE ^ ed A E è maggiore 
di HG y come HC è maggiore di HB ; dunque i gradi 
di A E crefceranno relativamente a" gradi di HG in una 
efienfioney che fia in proporztione di HC ad HB \ e però 
i gradi chQ fo$tende la corda D E nella periferia maggiore 
AD E y faranno tanto minori in numero de^ gradi dalC ar^ 
90 HG quanto è minore il raggio HB del raggio BAyO 
HC; ma i gradi dell' arco D E fono la nùfura deW ango- 
lo DBE-nHCGy ed i gradi deir arco N G fono la mi^ 
fura deir angolo HBG ; dunque fard tanto minore VM" 
golo HCG [DB E] deir angolo' HBG quanto è minore 
KB di HC y e però averanno gli angoli la reciproca pro- 
porzione de* raggi , cioè , come HB ad HCy così HCG 
ad HBG. 

Il che per vederji in un efempio yJtaHB a B Ay co^ 

me 



48 Fiori Geometrici 

me i a 2^ ed HGj^a di ^o gradi ; fard AE di 30 ^ra^ 
di i md B A è doppio di KB j dunque A E è doppio di 
KGje però contenendo Vifìejfo numero di gradi ^ faranno 
i gradi di A E doppj in ejlenzione dé^ gradi di KG ; on^ 
de la corda KG y DE fottenderd Varco D E di gradi 
15 ; e così fard come NB (i) a BAy KC [2], così 
V angolo DBEj KCG di gradi 15 aW angolo KBG 
dì grandi 30 ; cioè gli angoli contenuti da i raggi ^ che 
terminano da una medejima corda , nella proporzione reci- 
proca de^ raggia 

COROLLARJ. 

I. EfTendo ancora C E ad E O 9 come C F ad F B , 
tìg. i& e come b za a ^ ed F B a B R , ed eflèndo CE, ed F B 
uguali faranno ancora uguali BR , ed £0 ; ed il femi* 
circolo B L R farà la quarta parte del feniicircolo A E P, 
che ha un doppio diametro , ovvero farà la metà del 
quadrante A E Ò i ma [ per Tappendice del noftro Auto- 
re delle volte coniche , la quale pubblicò neir Anno 
169S dopo la dimoflrazione de' Problemi vivianei ] la 
fuperficie conica ADEC alla fua bafe A DEO, é come 
la fuperficie della femifoglia CI E alla fua innografìa 
B L R ; cioè nella medefima ragione del lato del cono al 
raggio della bafe ; eflendo dunque ADEO doppia di 
BLR ; ancora la fuperficie ADEC farà doppia della fé-- 
mifoglia C I E; come di fopra fi e per altra ftrada di-, 
moftrato, che il fettore circolare circonfcricto alla femi- 
foglia fia doppio della medefima. 

Spiegazione • Cioè nella medejima ragione del lato 

del cono al raggio della bafe ; Per intendere auejlo aderto 

fi confideri la fuperficie del cono AD EC y formata dalla 

metd del lato AC nella periferia AD E , così lACX ADEp 

e la fuperficie della bafe AD E O formata dalla metà del 

raggio OEin ADE, cioè^OEXADE; ma lAC KA 

D£ , ed - OEXADEyfotto eome-^ AC ad^ OEfO co- 
* _ me 
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me AC ad OE; dunque la fuperficie del cono è alUfufer- 
j^cie della bafiy come il lato del cono al raggio della bafei 

II. Eflendofì dimoftrato , che l'angolo AGI all' 
angolo NBG, come ancora A GÈ ad NBF, fono nel- 
la data ragione di ^ a é; é chiaro , che farà ancora neU 
lamedeHma ragione il rimanente angolosi GÈ al rima- 
nente S B F , eflcndo ( come fi è provata^) il ramo G T 
uguale aBS. Onde,^ fé avendo rifolutq il fcmicircolo 
CSE (Jg. ip) negli archi concentrici SP, /p dcfcritti 
al centro G, fieno divifi qualfivoglia di tali archi finìiU 
mente ne' punti I ed / , ( di maniera che fia fempre Pia 
PS^ cpiapf nella medefinia data ragione di 4^ ^);faw 
ranno i pùnti I ed i così ritrovati punti della Rodonea^ 
che fi defcriverà più facilmente ^ che non fi era infegnato 
di fopra. 

Spiegazione* Saranno i punti I ed i così ritrovati 
punti della Kodonea • Ciò è manifeflo ; perchè ejfendo neU 
la figura ii BS (HG) uguale al ramo CI: ancora neL 
10^ figura 19 CSfard uguale al ramo C Ij ed avendo Pan- 
golo ICE[ fig. li] all'angolo SBF la ragione di z a b^ 
e per cojlruzione jacendojt nella figura ig V angolo ICP 
alt* angolo se P^(con immaginarfi tirati il ramo IC , e la 
corda SC)^ ovvero IP ad SP nella ragione di a a h^fa^ 
ranno i punti I^edì spunti della Kodonea . 

II L Anzi che fc la ragione Ai azb farà di mag« 
giore inegualità ; cootattociò fi potranno deferi vere lo 
Rodonee per mezzo del circolo più generalmente di 
quello fi è infegnato nel CproUario IL della Propofizio- .. 
rie V..; fé gli archi PS^ ^ / fi producano a .i punti , I ed i^ '' 
dimanieraché fieno Pia PS^py-aiP/, nfijlji, data, ragio- 
ne di a zb . Imperocché fatto l'arco E A R al (juadran- 
te E A oelb medefima ràgiQQC ,. Q tirato j il raggio CR) 
farà l'angolo RCE all' angolo ACE , come ^.angolo 
I GÈ all' angolo SC E; dunque apc«ra il rimanente IGR 
al rimanente SGA, ovvero / GR al rimanente i'C A , il 
di cui feno è ù?uaìe a Ci', ò a Ci ^ farà nella medefima 
xagioiie di 4 a ?; e però i punti 1, 1, apparterranno aU 
la Rodonca della darà- ragione. - • 

G ^ Spie. 
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Spiegazione. Ti di cui fino è uguale a Cs^ o aj^u 
Il che farà chiaro ^ fé fi froduca Cs fino al madrantc EA^ 
e dal f unto dove Cs fega il quadrauie EÀ^fi tiri il feuo 
f€rfendicolare fofra C A ; foichi allora fi faranno due 
triangoli equiangoli^ Funo de quali fard CsE^e V altro il 
formato da Cs prolungato in EAf e dalfeno ferpendico^ 
lare fofra CAj ilqual raggio Cs prolungato è chiaro ef^ 
fere uguale al raggio CE del quadrante ECA^ e fimtU 
mente poflo ; onde ancora Ct fard upuale al feno deW 
angolo sC Ay come che ancor egli fimttmente pofio al det» 
to fenom 

I\r. E fé quegli archi PS^ P/ dercritti nel femi* 

circolo fi dividano nella ragione di a z h ^ e (ì accrefca- 
no nella reciproca di h ad a^ la lunghezza della curva io- 
terna alla lunghezza della curva efterna farà come azh^ 
per ciò che fi è detto nel Corollario IV. della Propoli- 
zione antecedente • 

Spiegazione . Si dimofirerd il prefente Corollario 
coir ifteJJa dimoftrazione del Corollario ÌV. della J^ropqfi-^ 
zione antecedente; benché tm fi parli delle Rodonee dcm 
feri t te nel medefimo circolo ^ e qui di quelle defcritte in un 
circolo con la ragione di z a h( come nella fig* 19 )> ^fi'^ 
ri del detto circola con la reciproca di h ad z^l comejt<oe^ 
de nella fig. 20], Per altro Varca della Rodonea EIC 

[ fig* 19 1 ^''' ^^^^ ^^l femi circolo ESC i come a a b» fm- 
perocché èjfendo gli archi l Pj SP come a 4 b per coftru^ 
zione ^ ed ejfendo Purea della Rodonea EIC compofta del* 
la fomma infinita degli archi IPj^ Varea del femicircolo 
ESC compofta della fom/na infinita degli archi SP y fard 
Parta della Rodonea ElCaìV area del femictrcolo ESC 
come a 4 b # 

Dtf ciò ne viene y the facendo a =r i e b s 2 fard la 
Hodonea EIC al femicircolo BSC come i a i^ efupponen* 
do a =r I ) b r: g fard , come 1 a n onde nel primo cafo la 

Rodonea fard la mctd MI femicircolo y con/e S ad lyChet 

fecondo t , come 1 ad i ; e però averanno fra di loro te 

dette 
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dette KodMee la radane di L a t ( intenda/! detto delle 

femifoglie delle Rodomeeciò , cbejf è nominato fer Rodonea)» 
La radiane perà di i a % importa una Rodonea di 4 foglie ^ 
e la ragione di i a ^ importa una Rodonea di 6 foglie. 

MuUìplicando dunque Z per S numero delle fenu foglie deU 



ta prima Rodonea y ne vetrd 4 ; e multiplitando Lper ti nu-^ 

mero delle femifoglie della feconda Rodonea , ne verrd 4 ; 
H che fa vedere per altra jlrada VuguaUtd J^infinite R(^ 
donce deferi tto nel mederò circolo ^ fecondo la nftgione di 

SCOLIO. 

Ma fecondo rUftituto del noftro* Autore bafti di 
aver toccato quefto circa cali curve i benché gli fytté fal- 
cile il cavare altri fiptomi delle Rodonee, come ancora 
altre fpecie di fiori defcrittì In un piano formati con dif-' 
ferente corruzione ; qualmente ancora poteva defcriver- 
ne nella fuperScie conoidale, (come nell'ultima Propo- 
fizioné^ delineò le Rodonee nella fuperficie conica ) , ed 
adombrare una certa immagine di quelle foglie, che fo- 
no nafcofte nel calce del Fiore , fé non fi credefle di te- 
diare chi legge* 

Una confeguenza però generale ne deduce, che dall* 
ultimamente propofta generale e fempliciflima defcrizlo- 
ne delle foglie della Rodonea derivata dal circolo , (i 
potrìa forfè fofpettare , che ancora i primi fili, o flami 
delle foglie, che fono nafcofte nel feme del fiore, o del 
frutto , necelTariamente debbano eflere fimili alle foglie 
cofpicue ed adulte* Imperocché fé le foglie de' fiori e 
de' frutti imitaflero veramente le noftre Rodonee , ci 
potremmo immaginare, che i loro primi fili racchiufi ne 
i femi di qualfivoglia fpecie , fieno circonfcritti da una 
fempliciflima figura circolare infinitamente piccola • Ma 
che dopo nei fiorire cosi fi determini il fugo nutritivo» 
».^. A Gì dà 
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dà una forza particolare a Qualsivoglia fpecie^che meiN 
tre crefce pel lungo il loro alle, (ì vadano allargando 
per certe onde, ovvero giri intorno alia loro origine , 
come centro, e quelli Tempre in una ragione determina*^ 
ca y cioè y o più ftretti-^ o piò larghi , coiiie fé fi dovef* 
fé ritenere la figura de' primi ftami: il che fuppofto, ne 
nafcerebbe una tale fpecie di foglie della Rodonea , un 
tal numero, ed una tal forma , quale determinafle quelU 
ragione • 

Così , bèntbé con altra legge la Natura formi le 
frondi de* fiori e de' frutti , non é neceflario , che fi of* 
fervi la loft> figura fino dali ftefli primi fili , da' cniali 
fiorifcono ; ma quelli in qualfi voglia fiore potrebbefdr 
avere una certa e determinata figura , la quale folamente 
fecondo la diverfa forta, che determina in elfi l'eilenfio^ 
ne o dilatazione del fuso nutritivo , fi dovefle variare in 
quaifivoglia Ipecie fecondo là diverfa ragione , colla 
quaie fofle diretta per le fibre de' medefimi fili , elTendo 
riftrerte, o dilatate fecondo quella le onde circolari de)^ 
la fua difTufione # 
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PARTE SEC O N DA 

DELLE CLELIE 

ESPOSIZIOKE. 




Eir iftcfla manicr», con cui fi fono de- 
fctirte le Rbdohee in un piano , poflfia^ 
mo immaginarci nella fapcrficie sferica 
alcune linee curve ^ che dalla cima C 

[J%« 32* 3}*34* ] d^^l^ medefima fuperfi* 
eie fi vanno (pargendo , come C L O H C, 
CIEFC, ce. le ^uaìj fi diranno de- 
lie. La generazione adunque di quefte 
fimtle air origine delle RodòQìee può edere l'infrafcritta» 
< Si feghi la sfera ,( il che s^intenda detto della SferoN 
de^ o di qualfivogKa corpo rotondo creato da un' altra 
figura raggirata ),'dà un pianò orizzontale ^ che eiprima 
ifcìrcolo DE A^ o pàffi- quefto piano pel centro della 
sfera ^ o feghi la medefima fopra o ibtto il fuo centro, di 
maniera che determini ^ o nn emisferio, o una porzione 
minore, o una maggiore deli' emitferio ; e tirato un pia- 
no verticale G G H B , che feghi il' circolo orizzontale nel 
raggiò B H, il quale dal punto fiflb E orizzontale contenga 
l'arco EH, che^ eòrrifponda ad un altro arco EF in una 
data coftante iragiòtte ài az b i fi ponga OM uguale 
al feno dell' arco E F , ( o proporzionale a quel leno nell* 
ragione di C B à B D , ogni <iual volta il circolo DEA 
non paffi pel Centro della sfera , ovvéro più generalmeo^ 
te ogni volta, che il raggio DB non é uguale alt' altez^- 
za GB della Coaòidè C DB) , e nei |>iàno GH B fi or« 
dini M G parale! la a B H , e quefto fi feccia fempre fino 
a che pe' punti G c£ trovati in quefta maniera paffi la 
curva C^GD« • 

Quefta 
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Quefta fi dice Clelia , ma della prima defcrizione . Im- 
perocché Te piuc^ofto fi prenda neU' ideilo uggio B H 
la parte B I ugaale al feno ésX predetto arco £ F , ed 
indi s'innalzila retta IG, che tagli l'arco CH in G, fidi- 
la la curvfi C^GD^ che ne provieniB nn^ Clelia della 
feconda d(^fcri%tone y la di cui Icnografia farebbe la Ro-' 
donea delia ragione di a a ^ • Di maniera che fé s'inten- 
da eretto un iolido cilindrico fopra una tal Rodonea 
B/I D^ che feghi la sferica o sferoidale fuperficie nella 
curva C^ G D ) quefta curva farà una Clelia della fecon- 
da defcrizione data^, a cui competeranno tante foglio 
difpofte in quella fuperficie rotonda, quante foglie ave- 
rà Tiftefla Rodonea» che fa la bafi: del cilindrico. 

E' però manifefto» che una tal Clelia della feconda 
defcrizione fi potrà formare folo nell' emisferio , o nella 
porzione minore dell' emi^erio » non in noa porzione 
maggiore ) nella di. cui bafe effendo defcritta una Rodo* 
nea, fé fopra il fup perimetro s'innalzi unciUndrfco^itn- 

f ►rimerà la forma di detu Ródonea in un -circolo {lara-^ 
elio, ed uguale a detta bafe ddla porzione maggiore, 
e remoto ugualmente dal centro della sfera ^ e dopo forw 
mera la fua Clelia nella s£?rica fuperficie della minoro 
porzione fidata dalla balìr delTècondo citcolo ,, le -punte 
delle di cui foglie non patranoò toccare il margine dd^ 
la bafe d'ella porzione maggiore ^ ma Xolo arriveranno al 
margine di detta bafe della niinore porzione* , 

Per altro fi può concepire > che fé le Clelie dell? 
jana, e dell' altra defcrizione fieno deferisce da. un dop^* 
pip molo, l'uno equabile dell' arcp dql meridiano CLB 
IJ^£- il^v>s che paOa pcl.pplo q,^ pcur Ja periferia del 
circolo orizzontale H D A ^ e V^^T9 4^ punto C^ clie ^di^ 
fcenda pél medefimo meridiano nd tempo fteflb coor^iiief 
(la legge , che .{ nella prima defcrizione } il feno verfo 
C M dell' arco corfo CG fia al feno ; retto dell' arco Q^Ei 
[al quale l'arco HE paflato dal if|^rìdianq;è,9el^a)ra«* 
gione collante di a; a i^j,, come ' Pakc^aidf^tla iP9^^>f|ii9 
sferica CB.é al faggio AB.deUaifua;b#fe« .,'. 

Ma nella fecónda' defcrizione il medelmio fe(K> j^cq 

MG 
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M G deir arco paffàto G G fia ugnale ai feno del predec* 
to arco Q^E^ a cui parimeiite Tarco HE paliate dal Me- 
ridiano è come a ^ b. 

Spiegazione • Il moto equabile del Meridiano^ che fajfa Fig* 3^4 
pel polo Cye, per lapenferi^ del et nolo orizf%ontale HD d 
te. è l'iAeJpi eie quello eie Jf ariiua n&l principio delia 
prefente ejpojìuone ( fig« 3 5 ) , dove ad ogni punto h del 
circolo orizisboutéile fi fupfone ^ cbejia tirato un piano verti* 
cale CghB \ il moto pot del punto C, cbe dtfiende pel me^^ 
deJimB meridiano con quejìa U^^% ^^^ H fi'^^ verfo CM 
dell' arco corfo CG sfidai feno retto 4^V arco QE , co* 
me raltes»a della portone sferica CE è al raggiò AB 
della fua bafe . Quejlo motOy dico sfatto con tal conditone 
[ per la prima defìritàoiee } i ilmfdejimo , che quello cbe Jt 
infegna di Copra ( fìg* f{ ) ) 9 ^h^ * tirato il piano verticale^ 
CGHBj cbefegbt 1/ circolo oriz,i>ontale nel raggio BH^ 
cbe dal punto fi£fb •£ mella periferia oritoiontme tontenga 
Parco'EHf che rifpon4a ad un altra arco EF uella^ data 
coftante ragione di a ab f e Ji p^ngaCM^ o -uguale al feno - 
delP arco EF^o proporzàonalf a quel feno nella ragione d$ CB 
a BD^ ogni qual volta il circolo DEA non paffi pel ^en^ 
tro della sfera ^ e nel piatto C KB fi ordini MG paralella 
a BHj a ciàfempre fi faccia ^ fino a cbe pf punti così 
trovati puffi la curva CgGD^ Poiché fé attentamente fi 
Mf^desìi l fi|[^ ^6] è i'ifieffo quello , che fi è infegnato di 
fopra 9 che-. ilJsre cbe il punto C fi parsi fopra ti meridie* 
Jtto CGH^ mentre ^pteftofi muove dal punto E al punto H . 
del circolo orizsbontalc AD HE: con quefia condtztione^ 
che ilfeuàwsfo CMfia al feno dell' arco QJ£^ come CB 
a BA^Ì offèndo quefi' ultima efprifff^pc- più foufplicc ^ eCf 
a Vifi^pfiÀica delia fecondà^JÌM%i^e rplasiva^ente a 
ciòcche nell^ efp^^ionefiiprimaijife^natoutfuo rigesatdom 
\ Solo uotifi^cbe rappre/e usando .j^ UBB l\ort»%onte^ 
il punto C fard polo del medefimo orisuoonse ^o^conte dico^ 
no i ga^rtifi^il ^bentf^^ p^f^p^Kfiy^he i csrcoli^ cfte pafr 
fano pel punto C%feghjuo ad angoli reni il 4Ìffoolo AFQ 
EP; ondi dcui-circoJJmou.farrt cbtp^nf^trfi circiUi me* 
ridiofti^fc t^nelk J^rafaraMldfintfii^iifqi^^pl^ 

ferve 
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Jir'oe di fola y o x^enit alV oritMHte ^xenfòndenJqfi in effa 
r equatore coir orizzùnte : dò però. non altera mente Vafiun^ 
to del nojlro Autore . - , 
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PROPOSIZIONE L 



SE laurei) ED (fig. 36 ) fard al quadrarne EF del me^ 
defimo circolo oNz»zontale comez a h; ma pel polo Cfi 
tiri il meridiano C N D , fard queflo Vaffe di una delle fo» 
glie della Clelia ( tanto della prima , che della feconda 
defcrizione ) diftèfo alla mafftma lungbezt^tt della foglia , 

e che divide la medefima in due femifoglie uguali daW una 

e V altra parte del medefimo , e che jtmtlmente Jt diffondo* 
no per la fuperficie t ferie a . 

Imperocché enendo nella prima defcrrzione della 
Clelia l'arco EF per ipotefi un quadrante ^ a cui cor- 
rifponde Parco ED nella ragione di « a ^^ il di' Ibi fé- 
no FB farà maffiitio; e però fé nel!' aift CB della sfera 
fi ponga la corrifpondente alteitay o il feno verfo dell* 
arco 9 che intanto fi è paffato dal punto mobile C nei 
meridiano nella ragione di C B al raggio della bafe B D, 
farà una tale altezza , o feno verfo uguale a tutta l'altez- 
za C B della porzione sferica 9 come che Tifteflb feno F B 
é uguale al raggio D B ; onde tutto l'arco G D corrifpon* 
derà a quel feno verfo, e farà il maffimo di tutti quek 
li , che paflano per la medefima foglia • Imperocché oeni 
altro arco, che rifponde a qualfi voglia altro arco EH) 
o E K nella medefima ragione ^ tielTa quale corri(pond« 
il quadrante all'* arco E U , averà un (eAo minore; ondtt 
ancora l'altezza , o feno ^erfo C M delP arco del meridia- 
no CO, o CI , paflàto nel tempo medefimo dal punto 
mobile C,in cui il meridiano medcfiaio feórre l'arco EH 
o EK, farà minore di CB ; e però qualfivo|lia Altri ar- 
chi del meridiano C G , C I terminati al perìmetro della 
Clelia y faranno fempte minori di C N D • 

•Che fé fi prendono nella medefima periferia orizzon«* 
tale i punti H e K ugaalmente tontani di^uà , e dMà 

dal 
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dal punto D ; ancora ì termini degli arch^,a' quali ri- 
fponderanno gli archi HE, KE nella ragione di ^ a ^ 
faranno ugualmente diftanti dal termine F del quadrante 
E F ; onde i loro feni faratmo uguali, e però corrifponde- 
rà loro la medefima altezza , ò fenaverfo C M , tanto dell* 
arco del meridiano CG, che CI intercetto dal perime« 
tro della foglia: i quali archi perciò faranno uguali, e 
fi fcofteranno dall' una , e dalP altra paite dal meridia* 
no CD con angoli uguali ; onde l'ifteflb meridiano CND 
dividerà la foglia in parti uguali , e diftefe fìmilmence ; 
il che , ec« 

Spiegazione • Imperocché ogni altro arco , che corri* 
ffottde a qualfivoglia altro arco , come EH; o EK y nella 
medejma ragione y nella quale corrifponde il quadrante ali* 
arco EDy aver a ivi un jfeno minore , ec. Ciò è chiaro prim 
mier amente per Varco corrij^ondente ad EH^ poiché fi ED 
maggiore di EH è nella ragione di aab al quadrante E F^ 
Parco E H fard nella medefima ragione ad un arco minore 
del quadrante ; e però aver a un fino minore . 

Per Varco poi corri fpondente ad EK fi prova così . 
ejfendo EK maggiore del quadrante EF^avera la ragione 
di a a b ad un arco motto maggiore del quadrante , il 
di cui fino però fard minore delfino tutto ^ come che ugua^ 
le al fino del compimento al fimicircolo del medefimo arco . 

Che fi fi prendono nella medefima periferia orizzonta^ 
le i punti H eK ugualmente lontani dal punto D , ancora 
i termini degli archi , tC quali nfponderanno gli archi HEj 
K E nella ragione di z 4 bj faranno ugualmente diftanti 
dal termine F del quadrante EF ; e ctò fi prova co fi • Efi 
fendo EHad EQ^ comeED ad E Fj levando EH da E D^ 
ed E Qjla E F \Jfiranno ancora i refidui archi DHy QJ? 
nella medefima ragione ; fimi Imente come ED ad EFj così 
E K ad un quarto arco ^chefia E A* Dunque levando ED 
daEKj ed EF da EA^ fard ancora il refiduo arco KD 
al refiduo arco AF nella medefima ragione ; maKD è 
uguale a D H[per ipotefi] , dunque ancora AF fard ugua^ 
leadFQ^ 

Se poi la Clelia farà della feconda defcrizione, é 

H mani<> 
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nianifefta la verità dell' aflerto ; perché la Aia ìcnogra« 
fia farà la Rodonea defcritta nel piano del circolo oriz- 
zontale, di cui nella Propofizione L, e ti. della Prima 
Parte fono ftate dimoftrate cofe fimili ; e facilmente cia- 
fcheduno può intendere , che quelle cofe che convengo- 
ao ad una tale icnografia , convengono ancora alla fo- 
glia della Clelia defcritta nella fuperficie sferica ; onde 
in tutti i cafi è chiaro raifunto • 

Spiegazione* Imperoccbè per la L Tropjt^ione delU 
Vrima V arte farà DB (fig.gsO rajfe della Rodonea y e 
fero BC perpendicolare a DB j ed il punto D determine^ 




da Propojtztone della Prima Parte la foglia della Rodo^ 
nea Ji fparge di qud^ e di Id deW affé D B con una efpan- 
sbione Jfmile ed uguale : ?/ che per la legge della Jìcon" 
da defirizione doverd fuccedere anche nella foglia della 
Clelia 'y giacché da' punti I ed ì della Rodonea ^ tirate le 
perpendicolari IGj ìgyC così dalP altra parte , feguird 
Vihejfo , che della Rodonea fi è provato nella detta Pro^ 
pofixitone IL della Prima Parte . 

COROLLARJ. 

I. Tirato Parco paralello ali* orizzonte O I N G L 
[fig^^6. ] intercetto dagli eftreroi meridiani , che toccano 
la Clelia nel polo C , e manife(!o , che gli archi N G^ 
N I tagliati di qua e di là dal meridiano CND, faranno 
fra di loro uguali , come ancora G L , I O , qualmente nel- 
la bafe tanto D H é u^ale a D K , quanto HE ad A K • 

Spiegazione. EJJendo nella bafe uguali DH^e DK • 
ed HE y AK necejfari amente glt archi fimili , che fi 
corrifpondono nel circolo paralello OC LM^ faranno ugua^ 
li rifpettivamente . Che poi Dfl^ e DK^come HE ^ ed 
A K fieno uguali fra di loro^ per DH e D K fi è pr ovat- 
to difopra ; per AK ed HE fi prova. 

Poiché ilfemmento AB E della bafe ^ è quello y che 

COtt' 
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eonthnfi ìa Rodonea , ebe è V icnografia iella Clelia DIC 
CDy e rjifedellaj^odcne^à OBi^dunque^Q e DE 
faranH9ifemm€Mtkvgmdiy,d£^qlkdU Uva mik^f li squali K Df 
D H rejieranno uguali i femmenti AK^ HE. 
x^. lU Dua^ 1'm8o LN &rA nodk) ariciMiico fai 
Vkxco G L^ I L copie l'arco £ D é medio aiit»etìQO fm 
HE e KE>e però Ulomoiade* medeOau GL, IL, o 
LNO^odiKE) KAoADE copie doppio deir arco 
£D farà alla femiperlfcria del circolo formatti dai rag- 
no BD^cbe i dgppUdel qujidfaote fi Focone Uiaiede>» 
fimo arco £<D ad £ F, cipt} come jr is ^ » 

Spiegazione* Aneota lafhmma LVLO fard alla fem^ 
feri feria del circolo farmaìet dal raggio MH ^ cowtc LH 
al quadrante corri/fondente al piato F ^(cowie doppia detta 
fonmadelV arco LH)y e però come a ah* 

II L Ed il fettofc .djBlU.rvpeificie sferici A DEC 
ciacoorcritto ad «Oa Ic^^^faràKalkiiiieCi^^Mla f^ 
de della pottione. sfelptea , in ^ul \Ia. Gleiia é descrìtta, 
nella med^efima ragioaec'dlìtf.a &; ed a tacta la fuper6cio 
di detta porzione sferica come a ti ih. Imperocché fo« 
no le fuperficiesfericb(i4t^|p«ft<tfrai meridiani 9 come sii 
archi de' paralelli intercetti da efle, ì quali archi mini- 
noo gli angoliT A'iheltumn^'4iriftyiPptpti4ék ; ( 

taeriiiant fisao fra di :ióra ^<jWf*r,^rt arfibtìilM porale^iim^ 
iercetti ddiejpt^ è fhim^ « F^ifbè.pqr h.J^ffipW^^O^ ^^^h 
della SeMone h del . ealcoh m^fHh di Hoi^ur Carré 
^ndo lafuperjKte d^ tMttoV^msfer^iAJ^JPC ^gMalaai, 
u$$$aMgQhfittM)B.C »< jRfì) # la^^.wsfe^néad^ ciritot^ 
wa^gtwe^ * della haft\\4QF ^f^a^la^fnpft^ie^ de* par* 

mcfari femmenti ^coms4'GPiii^H0!k a. ^M^^ iti* 

fieperficie HCDtr^CBXHGiOwifMMirJScierT^^^ 

aUafuperficie OC H^ fard cm^ AD a^.Hfij aperiòef. 

fomdìt AD E pel Corollam U*\ oUa m^d delta^fircouforeuza 

Marc a II b ^fimi èiifOtHrtì deHa^rfi^i^^ ffymfl^dp E Q 

aila meididella fi^etjkìe ^mifftrécO'.AtìfG^ff^A^ >, 

ad a tatù htfiipmficia ctme aiAf il 
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PROPOSIZIONE n. 

IL numerb delle foglh di quklttnqfe CMia dijlinft frs 
di torà d(f^ fetton fimili' ed uguali ^ ne'* quali Jtpiò di* 
ftribkire la fuferficie Cur^oa di qualjfh$glia sfera ^ è aW 
unità come ih ad z . 

luiparoGcbé tante faranno le foglie, quanti i fettori 
cìfcoiìfcrittt a41e medtfilnfe, ciafolM^duito de' quali a tot* 
ta la fuperficie della poniotie sfeuca, e però alla fom^ 
ma di rutti tali fettori pel Corollario III. della Propoii- 
zione antecedente, fono come a z zb ^ dunque conver^ 
tóndo il numero di tutti i fettori , e però la fomma del» 
le frondi della Clelia inferiste in ciafchedun lettore i 
air unità come 2^ ad 4, il che, ec* i . > 

Spiegasione. Lafimma delle foglie della Clelia im-^ 
firiùe in ciafìbedun fettore è ad una fogtiaJicbe è /V* 
fieffò^ che dire alV unitd] come 2Ì>ad a^ 

S COLI O. 

Qui «ancora fiTup{>otie, coitte 6é notato nello 800^ 
Ito dèlU Pr6bòfi«i0tìe IIL dèlia ^rlma Parte, che a 
cfafcheduna fc^Ua cortìfpondano foglie diftime .^che non 
eonninicbino inltemè» Pbrb^fò la ragione di-^r a^ tari dell' 
unità wà un numero impari , ( poiché nelle Clelie uguaU 
mente, che iiéllfe Rodonee di ftia natura a ciafchelum 
foglili farelibero iatcìrpoftì altrettahel fettori -VQtì, di iiia4 
riieta etiti il numero-ddte foglie bU' unità foift (blameoto 
tome b^ 4 )bifognerà fuppbrrè^;'che mentre il meridiano 
é moifo equabilmente in giro , due punti difcendano in«, 
f * i^* fiemie dal polo C con moto contrario : come fc Tuno per 

C A , e l'altro fcenda per C P , con oifer^are la medefima, 
kgge, acciocché i fettoirt ,<:be farebbero rimafti >^tì j nel 
inedefini» tetipà reftìno rietiipiti dàlie loro foglie • Im* 
perocché cofe (imHi«a quelle, che fi dotarono nello Scb^ 
lip citato delle Ripdoaee^ fi doveranno notace nelle Cle« 
• ' . 1 ; . ^ he; 
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lie ; né ciò fi potrà ignorare da chi offerverà la legge 
della continuteà del moto^ , che ^debbe oflervarfi dalla 
natura in égDicofa •' . : . 

Spiegazione • Hclfuddetto Scolio ^ od in quello molto 
pfà della Frofqfizione^ III. domeji dite , che pofia e debh^ 
accadere , che quando la vainone di z ah fia quella delV 
nnitd ad un numero impari y ne nafia una Kodonea^ che 
abbia altrettanti fittori voti ^ quanti pieni ; eiòjidebbe in^ 
tend^erè co» moto eontinuo , ed unito : altramente ciò farebbe 
contrario a quello ^ che fi dice nel Corollario L della Pro* 
pofizàone III. y che la ragione di i a ^ da unaRodonea di 
6 foglie ; e netto Scotio di detta Propofisùione fi dice , che 
fé la ragione di ^ ab fia di i a 7^^ ne verrd una Rodonea 
trifolia y che averd 3 fettori pient , 5 j voti . Si avverta 
dunque\ che per avere tutti i fettori pteniycome nella pre^ 
fente y e III. Propofizione della L Parte y non fard il moto, 
continuato prodotto da un ifiejfo mobile y ma mentre il 
funto^ C (fijg» 23 , e 24) fcende pel raggio CR per la de^. 
fcriZfione di tali curve y. uW altro funto con un moto fimlcy 
ma oppofio yfi muova pel raggio CS y per defcrivere una 
fintile curvaed. Hguajcjy 4:bf riempia ^li alterni fettori voti* 
Quindi fi vedejièl la figurd/^^ che è unaKgdotitadi ófo^licy 
che tre fono defcritte fecondo la continuazione delle Mie* 
re deW Alfabeto così ABCDEFCGHIC Q^ e Valtrf 
tre fecondo le lettere STCK LMCHOPC RS. Ilcbe nvit 
fuccede y quando la ragione di z ab è di i ad un numero, 
pari j poiché allora: con un fe^nplice moto del medefimo cen^ 
tro C y che vada pel raggio fecondo le leggi fl abili te y 
mentre intanto il raggio petjezàona la fua circojazàone y] 
ne néUboffO tutte le foglie della Rodonea y che empiono cia^ 
fcheaun fettore . Così fé la proporzione è di i ^4^ tutto il 
giro della Rodonea pajferd ( 6g» 25 ) pe^ punti CbABC 
DEPCGHICKLMCHOPCQJiSCTl^KCrZ^iC;^ 
t ciò che fi dice della Rodonea yfi dfl(be proporzionare alle 
Clelie . 
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PROPOSIZIONE IIL 

« 

Fig. j^. ^Ela ragióne di z ab mnfift^a efprimere in mme^ 

i3 ri y ma fieno ineommenjkrabih gli archi HE y QE , o 
ED^FEyU Clelia farà comfofla da inmmerabilijóglie^ 
che fi raggirine per infinite cireolaziomi w 

Ciò é manifcfto per una firoile ragione ^ in cui è fta* 
to dimoftrato il prefente aflunto nella Fropofizione IV* 
della I. Parte» Imperocché ciafcheduna circolazione del 
meridiano ) oltre un determinato numero di foglie tgcoe- 
fera una parte della foglia incommenfurabiie al Tuo tut« 
fp; né mai il viario del punto mobile, che genera U 
Clelia , farà reftituito dal meridiano al modefimo ^nto ^ 
ed alia medeéima direzione. 

Spiegazione • Si veda ancora la noflra dimofiravbione. 
Mila fbiegazione della Propefizàone IK Parte L ^ che è af^ 
f tic abile alla frefente frofofiùone. 

PROPOSIZIONE IV. 

SS la ragione di a ah fin ragione di tignali td^ ne na^ 
fcerd nelV Emisferio una Clelta di due foglie ^ che neU 
la frima defirizione fard il medefimo , che la vela qua* 
dr abile determinata dal Lei inizio nella Juperficie ff erica; 
ma nella feconda descrizione le fhe foghe fono Vifieffo , 
che gli occhi tofli di qud ^ e di là alla pela quadrabih 
Fiorentina ^ defcrttta fimilmente dal Viviani nella Suferfi* 
eie Sferica • 

Imperocché in quefto cafo, fecondo la IcKc della 
prima defcritione (i dovrà fare il feno verfo C M [fig. 
J7 ) del meridiano C-H uguale al feno retto H S dell' arco 
medefimo HE, il quale dal meridiano CH fi taglia nell^ 
- orizzonte dal punto fiflfo E • Ma queft* ifteflà é la co- 
ftruzione che propofe il Leibnizio per lo fcioglimento 
de ir enigma Fiorentino , come fi vede negli atti di Li* 

pria 
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p(ia del mefe di Giugno 1^92. n. 5. ; Dunque in tal ca- 
lo le due foglie della Clelia rapprefenteranno per appun- 
to la vela quadratile determinata dal Leibnizib nella 
Superficie Sferica. 

Spiegazione* In primo luogo ^ come Jt è ceduto delle 
Rodoìtee ^ la proporzione di a ab fuppojla di 1 ad ij darà 
il numero delle foglie della Clelia = z ; perchè la ragio^ 
ne di ih ad Zj fard di i ad i . Poi il feno verfo C M 
fard uguale al feno HS dell' arco HE ^[ che è l'arco^ che 
nella figura j6 , corrifponde ad z]s giacché detto arco neU 
la figura ;J7 è Viflejfo , che Varco E Q^della figura ^6 y 
per ejfere la proporzione di z ab proporzione di ugualitd^ 
ed il feno 'uerfo CM fard feno 'oerfo delV arco CG del 
meridiano CH^e di un uguale arco del meridiano CE; e 
però ogni femifoglia'occuperd un quadrante della fuperficìe 
deir Emi/ferio , dovendo ejfere CFyC C Pgli affi delle due 
foglie per la Propofizione l j e C B il feno verfo degli ajjl 
femi circoli CF j e CP • Il refio è chiaro , fuppofta la 
cojlruzione del Leibnizio la midefima , che auella della 
prima defcrizione del nofiro Autore • Ma perde forfè ta^ 
luno potrebbe defiderare la quadratura di detta vela , 
fi dard qui la medefima ricavata dagli Atti fuddetti , 
fpiegata , e dimoflrata da noi , dove manca la dimofira^ 
zio ne • 

Avanti di venire alla Quadratura fuddetta fi fanno 
precedere alcuni Lemmi • 

Lemma L 

Se una Sferica Superficie fia rifoluta in elementi ^ tira^^ 
ti i meridiani e paralelli y le piccole aree elementari com- 
prtfe fra i due meridiani y e due paralelli , faranno fra di 
loro nella ragione compofia degli elementi delV equatore 
fra i meridiani y e degli elementi delV affé fra i paraleU 
li ; e le dette aree faranno uguali a i prodotti di quefti 
elementi multipli cati rifpettivamente fra di loro. 

Così nella figura 48* la piccola area LH^ fard alla 

di 
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piccola area K R nella ragione compofìa di HG ^GQ^ e 
di STa TF; il che fecondo la fua anali fi differenziale 
degV infiniti così fi vede . Sia il raggio PK o KHzz r^ 
Parco P Lfia zz z^ed ilfuo fieno verfo P Sfia zz x^ ed il 
fieno retto LS fiazz y e CHzz à\x j fiard L Af = d a, 

S3r= dx , ed KM= 2Lt?: poicbi fie il raggio HK 

(r) dd il raggio Mr(y), che dard Varco GH [du]> 

e ne verrd Varco KM zi i^* In fintigli ante maniera fi 
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froverd LM:^ Poiché ( fig. 49 ) per la fimilitudine 

de' triangoli MLt, KLS ^ fiard LS [y]. LK zz H K 

[r]::Lt= S T, [dx]. ML (da )= ili • Orala pic^ 

cola area LH è prodotta da KM in LM [ confideran^ 
dofi L K come un rettangolo rettilineo per la fina infini^ 

ta piccolezza): dunque fiard NMI^—^X ilizz^^^^^ 

= d u d X • Similmente efiendo P 1*= x , e TVzz dx ^ ÌlG 

zz du^ averemo come prima ltX= ^— i, ed KX = ^^—^y e 

però RXK zzi dudx ; onde KL^àwàxfard ad RK 
= dudx nella ragione compofia di du a du ^ e di d x 
a d x; cioè K L fiard ad N K , nella ragion compofia di 
CH 2L QG ^ e di St a 5T , e le dette aree fiaranno 
uguali a t prodotti di quefìi elementi ; il che , ec. 

Aìtxz, noftra dimoftrazione independcntemente 
dal calcolo del Leibnizio* 

Per quello fi dimofira da noi alla fipiegazione della 
Propofizione K al §. Che poi il triangolo » ce. rara il 
triangolo PILzziPSXGH^edil triangolo PKMfia^ 
rd zz PTXGH; dunque levando da PKM il triangolo 
PILyedal rettangolo PTXGHil rettangolo PSXGH 
refi eranno uguali il piccolo fipaiào LK ^ ed il rettangolo 
STXGH, 

KelV 
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KelP iftejpt maniera fi proveranno . uguali il piccolo 
/pa^io N R ^ ed il rettangolo /otto T'K X QG ; onde gli 
fpazij LN^eJ N R aver anno fra di loro la proporzione com^ 

pofta di ST a T^y e di GH a QG; il cbcy ce. 

». 

Lemma IL 

« • 

Tofìo quanto fi è dimofirato dal Leibniuo , il trilineo 
elementare comprefo fra due meridiani y e Velemento di un 
paraletlo ; fard uguale al rettangolo fotto il fino verfo de* 
gradi del meridiano^ e t*elemento delV equatore intercetto 
fra i meridiani . 

Imperocché nella medefima figura 48. il triangolo P 
MK fard = PTX GHì giacche ejfendofi trovata la pie^ 
colct area LN=:dudx,iir/ primo Lemma ^ ed ejfendo il 
trilinet) elementare sferico PMH compofio della fomfnn 
infinità di tali vee pofie fra P ed M N ( effendo fempre 
GH:=: d\à coftante ) fard per confeguenza ti detto tnli^ 
neo efprefio da S.àudXycd integrando da x d u ^ aoè da 
PrkGH.ilcbe^ec. 

e O RO LL AKIO» 

Supponendo HF^ PS^ la fuperficie cilindrica HF^ 
E G farà uguale al trilineo elementare sferico PLI^ per 
ejer formata per Axcbìsacde da da HFX CHzi PSXCH, 

y m 

SCOLIO. 

• • . 

Qnefio Lemma e fuo Corollario fi di fff offra altramen» 
te al §# citato nella feconda dimoffraztonè del L Lemma • 

Lemma IIL 



Vn Trilineo nmprefo nolù Jbperficie sferìtà da ine 

I oitrÉ 



archi di meridiani {o circoli majpmi)y e aa qualfivogUa 

Hi 
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altra linea fututulfnte , è uguale alla porzione della fuper^ 
jtcie cilindrica y la di cui bafe fia Varco delV equatore in^ 
terccno tra i meridiani ^ e la fuferjkie Jia formata da una 
retta , che infifia perpendicolarmente al piano delV equoio^ 
re innalzata al punto , in cui qualfivoglia meridiano fegO^ 
Veauatore , qual retta fia uguale al jeno verfo de" gra^i 
del meridiano interpofii fra si polo ^ e la linea fotteniente. 

VLella figura ^8. fupponendofi uguali HF^ G Df ilB 
riflfettivamente a PS^PT^Py^ e così negli altri punii 
la porzione della fuperficic cilindrica HPB i^( ^ • w ft- 
fuperficie dell* ungula) fard uguale al irtltneo PLRP 
defiritto nella fupcrfi^$^ sfcriea . 

Imperocché JUpponendofi IL^ C Hss D A infiniiametat 
ficcoli ^ faranno i meridiani IP^PLpOPG^PH fnfitita^ 
mente wcini ^cd ejfendo ancora infikttamenie vicini H M^ 
ì L f/ird I N infinitamente piccolo yc la differenx»a fra l L ei 
LH infinitamente piccoli ^ molto ,piA infinitamente piccola j 




tffkrai 
perfide CDPHj ma il tri lineo PkLì compofio di tali 
fpa%j elementari uguali rijpettivamente agli fya%j , che 
compongono Vungula cilindrica Q^ F H pei Corollario del 
Lemma IL ; dunque il detto trilineo PKL^e Fìbula Q^ 
FH faranno tonali • 

Lemma IV. 

• 

Fijb so. Lafttperficie cilindrica la male è formata quando e 

^ ' fini reni fono perpendicolari al piano di un cireato a i 
punti c(^rrij}09denti dell* arc^ del detto circola ^fard ugua^ 
le al rettangolo formato dal raggio ^ e dalla porzione delP 
affé intercetta fra gli e/iremifeni retti ^ e però fard affo^ 
latamente quadrahiie^ 

Cosi nella i^. {ofe per tutto BC é ugale ad AB^ 
la fuperficie ciliodrica B ( Il ) t C (C^acà uguale al rer. 
taofioio ibcco il raggio ed A { A J 
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Qttejio Teorema che fi laffa indimojlrato dal Leibniz 
zio fi dimoftrit dipendentemente dal Corollario Ih della 
Trofofiz>ione IV. de" Vwianei del noflro Autore • 

Poiché fer dettò Corollario fard [fig»52. ] Vungula 
cilindrica ADFQJEy cbefega il cilindro col piano ABF 
inclinata al piano del quadrante fuddetto ad angolo femi" 
retto y (che è appunto la linea de^ feni C (C^ael Leibniz 
Zfio ) y fard dico dett^ ungula ADFQ^ uguale al quadra^ 
to del raggio BEy a BF y o che è Itftejfo al rettangolo 
fotta AE yeBE uguale.. 

Ora dico in prtmo luogo , che lo fpiccbio dell* ungula 
D Q^F D è vguale al rettangolo fotta BPy ed FH fe^ 
no ver fa delC arca QF - 

Imperocché fia BFy BEy o Eq =lt yKF - x y N ti 
= d X, il q = YyF Q^ Uy fard Q^ ss d u , r per lafimi^ 
litudine de^ triangoli n B q ^ e Qj{ K ( immaginando K 
n= qN) averemo £q[rl.nq[yl: :fi,q (du^qN,^ 
Nd (dx ) e però rdx=ydur 

Onde ancora fard 5-r d x :i: S, y d u , cioè integrane 
doytxzz Sr.ydu; Marx =BÌ^N><rS»y d u=5 DQ^F 
Di dunque BFKzz DQFD. 

Ciò pojìù levando dall' ungula AEQFA lo /picchio 

D QF DyC dal quadrato B F uguale UlF ungula Juddet» 
ta y ti rettangolo BFK uguale allo /picchio DQJf D re- 
Jieranno uguali il rettangolo F BKy e la porzione dell* 
ungula AEQDAy ovvero [ fig- 50. ] il rettangolo fatto 
ilraggioy ed A {A)y alla fuperficie E (B^ C (C>> il 
€be ^ ec 



i z sca 
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SCOLIO. 

Chi 'volejfe la dimqftrazione del detto Lemma fenza 
calcolo bajla , che veda la fftegaz>ione del V. Corollario 
della Propojìzione FI. di quefia IL Parte , ed ivi troverà 
fr ovato fenza calcolo , che lo fficchio D QF D dell* un* 
gula A E QF A è uguale al rettangolo BFRiil refto di- 
fende dal §• Ciò pollo 9 ec. della prefente dimojlr azione •> 

Problema principale del Leìbnizio • 

p. La quadratura della Véla , o della Lunula sferica 

*• J '• defcritta con modi determinati • 

Sia nella figura y. ti quadrante PQSAEP deW 
emisferica fuperficie , da cui Jia tagliata la Velay o Lunu^ 
la sferica P E ALT P per mezzo della curva ALTP ti-^ 
rata nella sferica fuperficie , di modo che tirato il meri" 
diano PLSper i L, che tàgli l'equatore QSAin S y fia 
F SjO FXy feno retto di Q^ arco dell' equatore QS A\ 

di QXy arco uguale a QS y qual feno FS , o FXfia 
uguale a PB feno verfo -di PHL arco di un meridiano 
tagliato nel punto L dalla BL paralella a QJK y e che pe^ 
rò il punto L apparterrà alla curva ALT P y dico che 
quefia vela intera P E ALTP è uguale al piano K Ty che 
è il quadrato del raggio della sfera y edipiàjfoverdqua^ 
ìunque porzione della medefima. 

Si dimofira ; le rette SR uguali ad FSyOaP B in- 
fiflano air arco dell* equatore QS Ay di maniera che fte^ 
no perpendicolari al piano del tnedefimo equatore K AQj^ 
e però formeranno uno feudo ACKQSA che è la meta 
della fuperficie cilindrica defcritta nel Lemma precedente^ 
ovvero èdV ungula A E QF A defcritta nella figtsra 52. 
Ora ejfendo SR=iPB per cofiruzione ^ fard (per quello 
fi dimofira nel Lemma III. ) la porzione della P^ela P iL 
^LZ P uguale alla porzione dello feudo iS 1 R 3R5S 

1 S i Ma quefia porzione pel Lemma IPZ è uguale al ret^ 
f angolo iF iM y cioè lE iM X iMjM; dunque , ec^ 

cVà 
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tVè una parte della frefente dimojlrazione . 

Similmente tutta la vela P E AL T PJtproverd ugua^ 
le neir i/iejfa maniera pel Lemma IlL a tutto lo feudo 
ACKQS Ay e quejlo è uguale al piano KTpel Corolla^ 
rio livella FropoJtz>ione IF. de" Vivianci del nojiro Au* 
torey qual piano KTè il quadrato del raggio ; dunque fa^ 
rd la vela P E AL T-P uguale al quadrato del raggio j 
il che ^ec^ 

SCOLIO. 

Volendo dimoflrare per mezzo del calcolo del Leib^ 
ni zio ciò che dimóflra il P. Abbate Grandi al Corollario lU 
della Propqfizione IFl de" fuoi Vsvianei ; cioè che ( fig. 52 ) 
V ungula cilindrica ADV QE fia uguale al quadrato del 
raggio • S'ojprvi ^ che nel Lemma iKJt è trovato BF H 
(rx) =: DQ^ D[S.ydu]; Se dunque c^immag ineremo 
il punto Hfcorfo in B , il punto D in Ay ed il punto Q^ 
in £5 averemo FN[xJ s: F-B(r); e peròBFK [rx] 

sif^rr). Similmente DFQr; S. yda:^ ADF QE 

e però rr=2 S .y du',cioè BF :=i aW unguli^ ADF ilE; 
il che ^ ec* 

Ma a tenore della legge della feconda defcrizìone^ 
poiché it cilindrico innalzato fopra la Rodonea della 
bafe determina la Clelia intercetta da eflfo nella fuperfi- 
cie sferica^ e per la Proporzione VL della L Parte dal- 
la ragione di ugualità di 4 a /» ne nafce la Rodonea bi- 
folia; che non é altro che un doppio circolo formato 
fopra la metà del diametro come FLB^BTP^ ifis^i^] 
ne viene ) che ne debba rifultare una Clelia y che efpri- 
me il foro 9 o rottura della sfera fatta dal doppio cilin- 
dro FLBC9PTBC, cioè quella che forma la curva 
sferocìlindrica FGC, PIC continuata alP altra parte 
pofterìore del meridiano F C P ^ di maniera che le femi- 
foglie CGF9CIP defcritte nella fuperScie sferica , fia- 
no quegli occhi ^ i quali Vincenzo Viviani ^ autore di 

qucU' 

J 
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queir Enigma y infegnò doverfi aprire nella Aia volta 
Fiorentina a guifa di una vela diftefa fopra la fupcrficit 
sferica y fecx>ndo la coftruzionc dal medefìmo data nell* 
opufcolo Italiano Formazione^ y t mijura di tutti i Cieli 
pubblicato in Firenze nel medefimo Anno 1^92» Proble^ 
ma Ly il che il noftro Autore diede dimoftrato nella 
Geometrica dimoflrazdone dé^ Froblem l^ivianei con altri 
TAnno idpS; onde in detto Trattato, ed in quefto é 
manifefto ciò che (i doveva dimoftrare» 

CQKO LL ARJ. 

Tv Una tal Clelia della prima defbrizione defcritta 
fa Temisfcrio é pcrfcttamcncc quadrabilc y cioè a dire 
farà doppia del quadrato infcritto nel circolo maffimo 
che é bafe del medefìmo emisferio; imperocché il Leib* 
Qizio nel luogo citato prava che la Jua Vela defcritta 
nel quadrante dell' emisferio (che e una femifbglia di 
una tal Clelia bifoglia) e uguale al quadrato del raggio; 
dunque quadruplicando i due uguali y tutta Tarea della 
mededma Clelia bifòlia della prima defcrizione defcritta 
neir Emisferio farà uguale al quadrato del diametro 
della sfera, ovvero farà doppia del quadrato defcritto 
nel circolo maffimo». 

Spiegazione.. Se unafìmifoglia di una tal Clelia fi^ 
e ondo ti Leibnizia è uguale al quadrato del raggio y tut-- 
ta la Clelia che è uguale a 4 femifoglie fard , uguale al 
quadrato del diametro , che è quadruplo del quadrato del 
raggio y e doppia del quadrata defcritto nel circolo maffù- 
mo che è la mata dtl quadrato del diametro a cui è ugua» 
le la detta Clelia • 

IL E lo fpatio trilineale E F G C CJTg^ 37,. ) inter- 
cetto dal meridiano CE, che fpartìfce l'una , e Taltra 
foglia y l'orizzonte F E , e la curva della femifoglia F G C 
é il doppio delfemmento circolare del quadrante F H E ^ 
imperocché tutta la fuperficie del quadrante emisferica 
F H E C é doppia del quadrante del circolo E H E B ; on- 
de eflendo la mezza foglia F C C uguale al quadrato del 
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àggio ^ o doppio triangolo F RE quel refiduo trlllneo 
farà doppio del rimanepte fcmoiento F H E » 

Spiegazione • Che tutta la Jkferjlcic del quadrante 
emsferùo F HECJta doppia del quadrante del circolo F 
HEBi ciò procede , ferchè fer muelloji è notato alla Spie* 
gaziùue del Corollario HI. delta Proporzione L la detta 
Jkperficie fard zzBEXFHEB^ e il quadrante del circo- 

tolBEXFHEB. 

Di pia ejfendo la mezza foglia PGC uguale al qua^ 
irato del raggio ^ al doppio triangolo FBE ^ quel rej!^ 
duo trilineo fard doppio del rimanente femmeuto F HE\ 
poiché fé dalla fuperjuie del quadrante emi sferico FtìEC 
doppia del quadrante FHEÈJi levi la femifogUa FGC 
doppia del triangolo FBEy r^erd il trilineo FGC EH 
doppio del femmento F HE • 

IIL Onde tutto Pecceflb della fuperfide emisferi** 
ca fopra due foglie della Clelia farà ottuplo del niede« 
fimo lenimento del quadrante circolare F H E • 

Spiegazione. Ciò è chiaro perchè quefi* eccejfo fard 
uguale^ A triliuei F G CEH ; e fera ottuplo ilei detto 
jemmenio di cui o^ni trilineo è doppto # 

IV. Che le una ul Clelia non fia defcritta neU* 
Emisferìo , ma in una porzione maggiore ^ o minore , i 
feni verfi CM L/^«g70 ^««U archi CG crefccranno^ o 
decrefceranno in riguardo ae' feni retti HS degli archi 
EH nella collante ragione deir altezza della porzione 
C B al raggio della baie F B ; onde pel medcfimayLeUinU 
zio nel luogo citato numero 6* l'area delle foglie ere* 
fcerà f o dicrefcerà nella medefima ragione ^ e farà al 
quadrato del diametro della ^fera « ovvero al dpppio 

2Qadrato defcritto in un fuo circolo maffimo nella mede* 
ma ragione deir altezza C B al raggio della bafe F B • 
Spiegazione • Il Leibnizio al citato numero 6. propom 
ne Vafierto del noftro Autore in forma di Problema così • 

Coftruire una Vela sferica^ chefia nella Jata ragione 
al auadrato del raggio della sfera ^ mi di minore inegua* 
litUf di un mimre ad u» wuiggi(»re • 



\ 
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Ciò Jf farà con cojlruire in maniera la linea FLLA 
( fig. 51.) , xbe il feno verfo PB delV arco PKL^{for^ 
%ione del meridiano P LS)^ nonjta uguale ad FS feno reu 
to deir arco QS porzione dell' equatore QSAj come Js fa 
nel Problema precedente del Leibniiio della quadratura 
della Vela , ma minore nella data ragione , il eoe da noi fi 
dimojìra così-. » . • • 

Se PS[^g. 48 ]feno verfo deW arcq P L non far ^ ugua^ 
le ad HFyfufpofio uguale al feno retto' delV arcg GH y ma 
al medefimo in una data ragióne di 'minore ine^ualitd j è 
certo ^ che il piccolo trilineo PILy e la piccola area GH 
E F faranno efprejie pel Lemma IL efuo Corollario , e per^ 
ciò ^ che fi è dimofirato da noi alta fpiegaz>ionc della det^ 
ta Propofiziione V. al §• Che poi il triangolo ^ ce. da i 
due rettangoli PSKGH ^ ed HFXGHy i quali ave^ 
ranno la ragione di P S ad HF ; ma pel Lemma IIKi il 
trijineo PILè uguale al trilineo PLK^e Varca GHFE 
è uguale alV area GHF D ; dunque il trilineo PLHfa^ 
rd alla piccola aream^ulare GHF D nella ragione di PS 
ad HF i ma la porzione della sfera PLRP è compofta 
^ della fomma infinita de^ trilinei , come PLH j e Vungula 
QHF B della fomma infinita degli fpazj dementar j come 
CHFD j che hanno la ragione di PS ad HFy cioè 
I fig* CI. ] U vela PTL d^ e lo fiudo QKCA; dunqu^ 
la vela PTL A fard allo feudo QjiCA come il Ceno ver^ 
fo PB al feno retto PS ; ma pel Lemma W. lo feudo Q^ 
C A è uguale al quadrato del raggio TK ; dunque la ve- 
la P, TÌUAfard al quadrato del raggio come PB ad F S , 
cioè ne Ibi data ragione , ^l the ^ ec* * ^ . 

V« Ma la Clelia della feconda defcrìzìone non fa- 
rà lei fteflà quadrabile, ma averà' gli fpaz) trilincari io- 
terpofti F G C I P E F {fig. 38. ) efattamcnte (juadrabiiì; 
Inaperocché fono mezze vele fiorentine del Vivianì, che 
prefe infieme fono uguali ai-quadrato del diametro deU 
la sfera , o fono doppie del quadrato defcritto nel roaf* 
fimo circolo^ ovvero ottuple del triangolo FBE ,come 
ne* fuoi Viveanei il noftro Autore ha dimoftrato ; Poflia-: 
IQO però nominare una Clelin primaria y quelia che è de- 
' fcrit- 
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fcritt^ nelP Emishnoy fccondari a ^ quella che é defcritta 
ncir altre porzioni • 

Spiegazione. Da quejlo Corollario V.^ e dal CoroU 
lario hji deduce ^ che ejfendo la Clelia btfolia della pri^ . 
ma defcriziofif , uguale al quadrato del diametro del ctrco^ 
lo majjtmo , che è hafe de IP emtferio ^ ed effe tt do gli fpazj 
' trilineari F GC IP EF interpofti alla Clelia della fecon^ 
da defcrizioftc^ prejt injteme uguali al detto quadrato , la 
Clelia della prima defcrtzione^ e detti fpazj ^ che rtfulta^ 
no dalla Clelia della feconda defcriztone , defcritta fuir 
emisferio j faranno uguali. 

VI. E qualfivoglia fua femifoglia CGF farà dop- Kg-S7» 
pia del femniento del quadrante circolare FHE, e l'in- 
tera Clelia bifolia farà ottupla del medeCmo fenimentoj 
efiendo la m^deCma fuperficie dell' Emisferio ottupla del 
quadrante F H E B . 

Spiegazione . La fuperficie delP Emisferio è ottupla 

del quadrante FH EB j come che è upuale alla doppia area 

del circolo maffìmo , o bafe del meaefimo , per quello che 

fi è detto alla fpiegazione del lUCorollario . Effendo adun- 

?}ue li fpazj trilineari FGC TPEHF ottupli del triango^ 
FBEpel Corollario V.^fottratti tutti quefii fpazj dalla 
fuperficie deW Emisfero ^reSìerd tutta la Clelia della fc" 
conda descrizione ottupla del f emme nto del quadrante FH 
Eie però qualfivoglia fua femifoglia fard doppia del me-- 
defimo femmento • 

VII. Dunque l'area, ch'é interpola fra le foglie 
della Clelia della prima defcrizione , é uguale alle foglie 
della Clelia della feconda defcrizione ^tv.v. Tarea in- 
terpola fra le foglie della Clelia di quefta è uguale alle 
foglie di quella; e Tuna^e l'altra Clelia, tanto della pri- 
ma, che della feconda defcrizione, prefe infieme, adegua- 
no la fuperficie dell'emisfero. 

Spiegaziont. Che l'area^ che è interpofia fra le foglie 
della Clelia della prima defcrizione ^fia uguale alle foglie 
della Clelia della feconda , è mamfefto dal Corollario IL 
dove la detta area è provata il doppio del femmento Circo-» 
lare FHEydi cui è doppia pel Corollario VI. Varca della 

K C/<r. 
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Clelia della feconda dejirizsànc ; che poi v* v^ Varca iti- 
terpofiafra le foglie della Clelia della feconda defcriiio^ 
ne Jta uguale alle foglie della Clelia della prima deferii 
zione (? manife/io dal Corollario L y dove la Clelia delta 
prima defirizione è uguale al quadrata del raggio , eo^ 
me pel Corollario Ve Ji prova ^ che llarea interpojta fra le 
foglie della Clelia della feconda deferi zi one Jta uguale al 
medejtmo quadrato : dal che ne viene che Puna^ e V altra Cle^ 
Ha prefe tnjieme adeguino lafuperjicie dell' Emisfero • Poi^ 
che ejfendo la Clelia della prima defcrizàone uguale aìV 
area interpofla fra le foglie della Clelia della feconda y 
e la Clelia della feconda defcrizione uguale air area in^ 
terpojia fra le foglie della Clelia della prima defcrizio^ 
ne , prendendo le due delie injìeme adegueranno Varea 
della fuperficie dell' Emisfero , come ogni Clelia con Va^ 
rea interpofla fra le fue foglie adegua la medejima fuper* 
fide. 

Vtll. Ma ancora qualfivoglìa parti dell' uno, e 
deir altro genere di Clelie diftinte da varj meridiani con 
una tale determinazione ricevono una mifura congrua^ 
come facilmente fì può dedurre da quello, che fi è det- 
to , e da quello, che H dirà ; come ancora quando là 
Clelia delia fecónda defcrizione averà pei bafe un circo- 
lo della sfera minore di un circolo maflimo, la fua dimen-^ 
fione l'averemo da ciò , che in generale sMnfegnerà al 
Corollario L della Propofizione IX» 

PROPOSIZIONE V. 

9 

-• ^ ^^ Uadrare una Clelia della prima defcriziot$e , deferita 
g» i9* y^ ^^ ^Q^ qualjtvoglia ragione di ^ stb . 

Sia il quadrante dell' Emisfero PAKC, che fìa fe^ 
gato dal piano paraleilo all' orizzonte FEB , [il qual 
piano, o fìa fopra il cendro, come efprime la figura, o 
(otto, come facilmente ci potremo immaginare ], che Ha 
la bafe della Clelia della prima defcrizione , la di cui 
femifoglia iia P G D : (ia ancora fopra il quadrante FEB 

all' 
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air altetxa FO ugazìc a P fi innalzata nna ruperficie cu 
lindrica fegata per trafverfo dal piano Ó B E , che defi. 
nìfca la fuperiicie ungulate FHENO; Tirati dunque, 
dóve uno vorrà y due meridiani .infinitamente predimi P 
GHM, Pgbm^ che fegbino il maflimo circolo AK in 
M ed m ; la bafe della porzione FÉ in H,^, e la Clelia 
^^ ^9^9 c tirato l'arco Gì paralello ad H ii intercetto 
da detti meridiani , potrà prenderfi il triangolo sferico P 
Gì per Telemento della Clelia PG^,dal quale differì* 
(ce coi! una quantità infinitamente piccola : Ma pei; le 
dottrine <li Archimede quel triangolo è uguale alla fu- 
perficie egualmente alta formata da un cilindro circon* 
fcritto , ed intercetta fra Tifteìfi piani de' meridiani , cioè 
a dire al rettangolo formato dal feno verfo PR nell' ar- 
co Mm; dunque ancora l'elemento dell' area della Cle- 
lia PG; é uguale a PR in Mm. Che fé l'arco HE farà 
ad E Q^ come ancora i^ E ad E 9 ( e però Hb a Q^q ) 
come a a b^ e s'innalzi nella fuperficie dell' ungula ci- 
lindrica Q^N, (ara queftaal feno QJL,come FO, ovvero 
3? ad F B; cioè per la natura di quefta Clelia , come P R 
alla medefiroa QjL, e però PR é uguale a <ÌN; e l'area 
elementare PG^ farà all'elemento dell' area ungulare 
N 0,^11 come Mnt a Qjq ^ cioè nella'^ragion compolla di 
MiRadHJr,ediH6a Qjf^ la prima delle quali é co- 
me il raggio CA al raggio BF, la feconda la medefima 
che quella di a sl b ; cioè a dire pofto CS a C A come 
a ab farà PG^ ad NQ^qn come CS a BF , e quello 
fuccederà fempre; dunque tutte le piccole aree elemen- 
tari della femifoglia della Citila , che corrifpondono air 
arco ED^ faranno a tutte le piccole aree ungulari NQ^ 
qnj che rifpondono in numero i^uale alle fuddette per 
tutto il quadrante EF^ciOHé a dire la femifoglia PG D 
all' ungula ONEQJ^) ovvero al rettangolo ad elTa 
uguale O F B P ( pel Corollario IL della Propofizione IV 
de' Problemi Vivianei del noftro Autore) è come CS a 
B F , o come CSX B P ad F BP • Sarà dunaue la femi- 
foglia della Clelia PGD uguale al rettangolo di CS in 
P B ì dunque facilmente fi quadra l'area della femifoglia^ 

JC 2 e però 
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e però tutta laCtelìa'farà fcihprc capace di quadràtutì. 
Il che fi doveva fare. 

Spiegazione • Il triangolo sferico. V Gì ha V angolo 
IPG infinitamente ficcolo per fupporfi infinitamente vici^ 
ni i due meridiani PGHMj Pghm; e perà IG fàrJ un 
arco infinitamente piccolo ^ ed Igfard la differenza infinse 
tamente piccola tra P G e Pg^ e però ancora Vipotenufa 
g G fard infinitamente piccola ; onde in riguardo al trian- 
goloPlG ,cbe ha i lati finiti Ply PGfard Vifiefio pren. 
der^ Pgcbe PI y ed IG j che gG ^ ejfendo la differen^ 
%a di PI a P gy Ig infinitamente piccola , e di IG agG 
molto più una differenza infinitamente piccola per efiere 
la differenza di due infinitamente piccoli. \ '\ 

Che poi il triangolo PIGfia uguale alla fuperficie di 
un Cilindro circonfcritto , ugualmente alto , ed intercet^ 
ta detta fuperficie fra i medefimi meridiani ; è chiaro ^ fé fi 
confiderà , che la ftiperficie o area di detto triangolo è 
uFuale al rettangolo fotto P Red Max y e la fuperficte 
del cilindro ugualmente alta , fard ancor effa fotto P R ed 
Mm." Ciò procede pel Corollario L della Propofizione XM 
De Sphsera & Cilindro di Archimede , e fi prova altra- 
mente così ; per la Propofizione XV. ^el detto Autore fard 
il triangolo PM m::^ MmX PC y ma per la Propofizione 
XVII. delmedefimo i triangoli sferici PmMy PIG faran^ 
no fra di loro come PC u P R ; dunque fé fi fard PCP 
R • • Mcn X PC w verrà per quarto termine Varca del tn^ 
angolo PIGzzMmXPR^ e però uguale alla curva fu- 
perficie del cilindro ugualmente alto^cbe è ancor efia fotto 
MmXPR p^l detto Corollario I. della Propofiztom XV. 

COROLLARIO* 

Da ciò fi deduce la maniera di trovare l'area di uit 

trianpolo sferico iìfocele^ che abbia per bafe ( fig. 4i0 ^'«f; 
(0 KL di Ufi paralelh ad AK fé fi fard PC.PR::PCX 

AK.il quarto termine fard P RX AK area del trt angolo* 

Se sUnnalM QH nella fuperficte dell' ungula ctltn- 

iricAyfard qttefta al fm QL, come PO al raggto FB 

fOtm 
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Poicbèlefemio QJZ far della ad FOy e QL ai FB^fard 

il piano H QJL paralclto al piano OFB ; onde ancora la \ 

fezfione H L paralella ad OB ^ e però il triangolo QJi L 

JfmiU al triangolo OFB;onde QH.QJ.: : FO.FB. 

E Vare il elementare PGg fard all' elemento delP area 
nngulare N J^q n cóme Mm a Q^ ; e ciò perchè fi è di- 
moflrato di fopra y che P RXMm è uguale ali* area ele^ 
mentare PGgj ed ejjendo V elemento delV area . ungularc 
il rettangolo Ni^qn, ovvero (per ejfere HQjn PR pel 
detto nella prefente Propofizione ) ^ PR XqQ^fard per 
confeguenza . Farea elementare PGg alV elemento N Qji n 
come Mm a Qq» 

Dal che Jt deduce ^ che effe ndo Mm a Qj{ nella ra^ 
gion compofia di Mm ad Hh^e di Hh a Qjci yfard anco^ 
ra lo fpazio elementare PGg all' elemento N i^ q n nella 
ntedejima ragione compojia; ma Mm ad Hh è come il rag-' 
gio CA al raggio BF (per ejfere Mm, Hh archi fimt li 
di due circoli paralelli , e però fra di loro come il raggio 
C A al raggio RF)^ la feconda ragione la medefima che 
quella di sl a h ; [effendofi veduto di fopra che Hh è a 
Qq come a ab]; dunque pofio CS aCA^ come a ab^ 
fura PGg ad H Q^ n , come CS'a BF ; e ciò per la ra- 
gione perturbata ^poiché fi trova cotne Mm ad Jih^ cofì 
CA a BF^ e come Hh a Q^q così CS a CAj e però fa^ 
rà ex aqualttate perturbata Mm a Qji » cioè P Cg ad H 
Qj{ny come €^^ a BF • 

C O R O L L A RJ. 

I. Poiché per la Proporzione II» di quefta IL Par. 
te il numero delle foglie della Clelia è air unità come 2 b 
ad /i) ovvero come 2 AC a CS farà il oumero delle fe- 
mifoglie ad una femifogUa , ovvero a CS in B P come 
aA C a CS; e però l'intera Clelia ftaoti ferme le con- 
dizioni aflcrite in detta Propofizione e fuo Seolio, farà 
uguale al rettangolo formato da 4 AC (ovvero dal dop** 
pio diametro) nelP altezza ?B f 

Spiegazione • Che il numero delle femifoglie [fia ad 
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una fìnti fogUu come ^AC 4 CSJi prova ; poiché effendi 
per la Propojìzionc Ih della Ih Parte fi numero delie /o- 
glie della Chlia ad una foglia ctme 2 b ad b, fard il nu* 
mero delle fems fòglie ad una foglia intera j a i.femifo* 
glie come 4 b a iSL^(^per ejjere come il numero delle fo^ 
.glie ad una fqglia ^ cositi numero delle femi fogli e a 2.y>- 
mifoglie j e però ib.aii^h.iSL) ; onde il numero delle 
femtjoglie fard ad una femifoFlia come i^h ad z ^AC a 
C S . Che poi Vintera Clelia fia uguale al rettangolo /^AC 
KBP ^ J% prova coti • Vintera Clelia è a CSXBP come 
' i^AC aCSi cto^ Clelia.CS^BP:: ^AC.CS; onde ne 
verrd Clelia XCS:^ ^AC X BP XC S ^cioè la Clelia 
uguale d^ AC X BP \ ovvero Jt faccia CS.£^AC..CSX 
B P i il quarto termine fard il valore della Clelia :=: 4A 
CXBP. 

IL E però la medefìma fuperficie della Clelia, di 
cui ii parlale doppia del quadrato della fottefa PF , che 
e media proporzionale fra il diametro della sfera e TaU 
cezza della porzione i ovvero é uguale al quadrato in- 
ferito nel circolo del raggio PF« 

Spiegazione • EJfendo pel Corollario h l'intera Clelia 
uguale al rettangolo fatto dal doppig diametro della sfera 
neir altezz^a P B ; ed ejìendo (per Euclide) nel circolo 
majjtmo della sfera ^ F P media proporzfionale fra il dia^- 

metro della sfera e V altezza PB ; cioè Fjf uguale al ret^ 
t angolo del diametro della sfera nelV altezza PBj di cui 
è doppio il rettangolo fitto il doppio diametro e V altezza 
PB^ ed a quejìo è uguale pel h Corollario Vintera Clelia^ 
fard per confeguenza la medejtma doppia del quadrato deh 
la fittefa F P ; ovvero uguale al quadrato tnfcritto nel 
circolo del raggio P F ; poiché ( come i facile a provarjs) 
il quadrato irycritto n^l circolo è doppio del quadrato del 
raggio m 

III* E perché la fuperficie sferica dì quella por- 
zione, in cui fi dcfcrive la Clelia, é uguale al circolo, che 
abbia per raggio la fottefa P F per Archimede , però tut- 
ti gr intecftiz) interpofti alle foglie della Clelia fono 

ugua- 
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uguali -a t quattro femmentt refiduì quadrantali ^ che xU 
mangoao ai medefimo circolo detratto riofcrìtto qua- 
drato • 

Spiegazione. Emendo la fnperficie sferica di quella 
porzione f in cui Jì deferi ve la Clelia , uguaUal circolo , che 
abbia ffr raggio^ la Jieffa P F per la Fropòjtztione XVh 
de Sphaera & Cilindro di Archimede ; ed ejfendo pel Co^ 
rollario II. la fuperficie della Clelia uguale al quadrato 
inferiti a nel medejtmo circolo ; ne viene che detratte le fO'- 
glie della Clelia dalla Juddetta porzione di sfera , e de» 
tratto dal circolo uguale alla porzione, di sfera y in cui è de^- 
ftritta la Clelia ^ ti quadrato infcritto uguale alla Cieli a-j 
gV interjlizj interpojti fra le foglie della Clelia faranna 
Eguali a i quattro rejidui fentmenti quadrantali del mede» 
fimo circolo . 

l\r. Se in varie porzioni della roedefima sfera fi 
deferivano tali delie faranno le loro aree tra di loro 
nella ragione dell' altezze di tali porzioni» 

Spiegazione» In primo luogo debbe fupporft ^ che le 
porzioni della medejima sfera fieno tagliate aeC circoli pa» 
rateili i poiché allora le fuperficie^ di dette porzioni faran* 
no tra di loro come Valtezze delle medefime ( pel Corolla* 
rio IL della Propofizione XllU Sezione ft^ del calcalo inte* 

frale d% Carré ^ e per la Propofizione XVÌl. de Sp»haera 
fc Cilindro* rfi Archimede ^\ ma per la \6. di Archimede 
la fuperficie di dette porzioni sferiche è uguale al circolo^ 
che abbia per raggio la loro fottefa come P F ^ e queJH 
circoli fono fra ft loro come i quadrati de" raggi ^ o come 
i quadrati inferii ti ne^ medefim circoli , che fono dopffj 
de* quadrati de^ raggi j i quali quadrati infcritti ne'' arr 
coli 9 che hanno per raggio ' le fottefe tirate dalla fommitd 
de* finimenti sferici alla loro bafe , fono uguali alla fuper» 
eie delle delie pel Corollario J/., nefegue che ancor me^ 
e faranno come detti circoli ^ o come le fuperficie aejilg. 
portoni sferiche , nelle quali fono defcritte ^ cioè ^ comt 
rattezze di tali porzioni . . . 

. V» Tane te Clelie della prima defcrizione defcirftì» 

te nella taedirl|spa poiczione sferica fecondo quikliiv^^^ 
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ragione ài azb faranno fcmprc uguali, come che^ fono 
doppie del quadrato della medeìima fottefa tirata dal 
polo al margine detla bafe pel Corollario II. 

PROPOSIZIÓNE VI. 

D Eterminare la mifura della Clelia della feconda dc^ 
feri zio ne qualunque Jìa la fua ragione di z ab ^ 
Sia dunque la Clelia della feconda defcrìzìonc già 
defcritta, l'innografia della femifoglia PG^Dfarà la fé- 
mifoglia della Rodonea della medefima ragione DIB; fc 
fi farà come asi b^ cosi l'arco HE all' arco EQ^, farà 
li feno recto di queflo C^L uguale al ramo B I , ed il 
fcno del compimento Q^N farà uguale al lato ì G del 
cilindro innalzato fopra la Rodonea, che col fuo termi* 
ne G defcrive nella fuperfìeie emisferica il perimetro del* 
la Clelia ; ma l'elemento dell' area intercetta fra P G D 
perimetro della Clelia, ed il meridiano P£, che la toc* 
ca nel polo P è il trapezio G^ AH, che per le dottrine 
di Archimede è uguale al rettangolo di HA in I G; on- 
de alP elemento dell' ungula del cilindro innalzato fo- 
pra il quadrante FDEB atP altezza BP uguale al rag- 
gio B E , fegata detta ungula da un piano , che paffi per 
£B , ed inclinato al piano FEB per 45 gradi ( la quale 
ungula farebbe la linea de' feni Q^N innalzati fopra Par- 
co FQ_) , cioè al rettangolo di C^N in Q^q farà come 
l'arco HA all' arco (X.q cioè come ^ a A, e quefto fuc* 
cederà fenipre ; onde tutti gli elementi dell' aree com- 
prefe fra la foglia della Clelia, ed il meridiano, che la 
tocca nel polo P , ad altrettanti elementi di quella fu- 
perfìeie ungulare , cioè al quadrato del raggio Ffi farà 
nella medefima data ragione di ^ a A ; e duplicando gli 
antecedenti tutto lo fpazio racchiufo tra due foglie del- 
la Clelia è al quadrato del raggio come 2 /i a A. Ma per 
quello che fi é dimoftrato, il numero delle foglie, e però il 
numero degli fpazj interpofti fra due foglie farà all' uni- 
tà come 2 A ad /i ) ovvero come 4 A a 2 /i ^ dunque tvittì 
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inficine gì! fpaz) interpofti alle foglie deUa Clelia defcriN 
te neir Emisferio , fono al quadrato del raggio della sfe- 
ra come 46 a b; cioè nella ragione quadrupla, e però 
fono doppi del quadrato defcritto nel circolo maflitno : ed 
elTendo la fuperficie dell' Emisferio doppia del medefimo 
circolo mailimo , faranno dunque tutte inneme le foglie del« 
la Clelia doppie degli altri femmefiti quadrantali , che ri- 
mangono nel circolo , tolto il quadrato infcritto ; il che,ec# 

Spiegazione. Cbe il feno retto QLJsa uguale al rn^ 
mo BI della Rodoneay ciò fuccede feria natura della Ro^ 
donea BID . Che fot il feno del compimento QKJia^ugua* 
le ad IGjJt prova. Perchè il quadrante sferico delF Emi-* 
sferi FPB è uguale al quadrante FBE /ella bafe ; ed ef^ 
fendo L Q^feno dell' arco Q^^fard ancora BI ::s(LQJ 
zz RG feno dell' arco PC y che però fard P G uguale aìl\ 
arco E Q^ Levando dunque dagli uguali PGH^F QE gli 
archi uguali P Gj E Q^ ^^ft iranno uguali gli archi Qj^y 
CHy e però i loro feni QK ^ Gì uguali. 

Cbe poi il trapezio G gh H Jta uguale al rettangolo 
HhX IG Jf ricava j che emendo pel Corollario I. Iella 
Propojìzione XK De Sphaera & Cilindro di Archimede 
il triangolo sferico PhH uguale al rettangolo h H X P B^ 
come ancora il triangolo PGM [con immaginar^ tirato 
Varco paralello G M defcritto dal polo P ] , ovvero il trim 
angolo PGgy cbe per quello Ji è detto nella Propojtzionc 
antecedente j èri fìeJÌOy cbe il triangolo PGM^fard uguale 
per quello Ji è dimofirato nella Spiegazione della Propofizio* 
ne K . di quejla IL Parte ad hHX PR; dunque levando da^ 
gli uguali PhH e hHXPB^P gG :^ ìiHXPRreJierd 
il trapezio GghH uguale al rettangolo RB[IG]XhHm 

Si ajferifce , che f ungula del cilindro innalzato fopm 
il quadrante F DEB aW altezza B P uguale al raggio 
B E^fard fegata da un piano , che pajjìper EB y echejia 
inclinato per 45, gradi fopra il piano F JE B [ fig# 39. ] • Quem 
fio è y per e he ejfendo FO altezza deW ungula = al raggio 
FBy V angolo OBF è femiretto , e però ai gradi 45 ; md 
detto angolo mifura Vinclinazione del piano , cbe taglia 
V ungula col piano EFB bafe del cilindro i dunque y ec. 

L Si 
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Si afferifce di più dal nofiro Autore^ che lafuperficie 
ungulare Jta uguale al quadrato del raggio della bafe dell* 
Emisfero j e dò perchè detta fuperficie ungulare pel Coroh 
lario IL della Propojtzione IlK de i Cuoi Vivianei ^ è ugua* 
le al rettangolo F J5 P , cioè al quadrato del raggio F B 
per ejler FBzzBV ; e perciò ^ che fi dimoftra ancora da noi 
allo Scolio del Problenta principale del Letnizio • 

EJfendo il numero delle foglie ali* uni td come ih ad z 
per la Propojtzione IL di quefia IL Parte , ancora gli fpa* 
Zj , che fono interponi fra due foglie , preji injteme faran^ 
no come zb ad a • Poiché fempre ti numero delle foglie^ fari 
uguale al numero di quejli fpazj : onde i detti fpa%j averan^ 
no ad uno di loro la mede/ima ragione ^ che hanno le^ fO'- 
glie della Clelia air unitd. 

EJfendo per ultimo la fuperficie delV emisferio doppia 
del fuo circolo majjtmo; come che la fuperficie delV enùrferio 
è uguale al rettangolo 4 FHE XBP ^ e quella del circolo 

majjlmo ^FHEXL BP(L BF)per laPropofizione XIIL 

J. Parte del Calcolo integrale di Carré; come fi deduce 
dalla Propofizione XL di Archimede De Sphaera & Cilin* 
dro: ed ejfendofi provato in quefia Propofizione ^ che gli 
fpazj interpofli fra le fogUe della Clelia fono doppj del 
quadrato inferi t io nel circolo mafflmOy levando dalla Ju^ 
perficie dell' emisferio i detti fpazj ^ e dal circolo tnaffs-^ 
mo il quadrato defcritto nel medefimo^ refteranno tutte le 
foglie della Clelia doppie de^ femmenti quadrantali ^ che ri^ 
mangono nel circolo levato il quadrato tnfcritto . 

C O RO LL ARJ. 

T» Qualunque fiafi la ragione di az b ^ tutte le 
delie della feconda defcrizione forniate nella medefima 
fuperficie emisferica faranno uguali ; come che fono doppie 
de* femmenti medefimi quadrantali y che rimangono nel cir^ 
solo maJJlmo ^ levato il quadrato tnfcritto • 

IL Le frondi di qualunque Clelia della feconda 
defcrizione fono uguali agli fpazj. interpofti fra le ffon- 
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dì di qualfivoglta Clelia della prima defcrizione; e 'o.is. 
le foglie di quefte fono uguali agli fpazj interpodi fra 
le frondi di quella • 

Spiegazione • he frondi fuidette fer la prefènte pro^ 

porzione fono doppie de* fermnenti quadrantali del circolo 

maffìmo delV emisfero , in cui è deferiti a U Clelia della fe^ 

conda defcrizione j 9na gV interjiizj interpofli alle foglie 

della Clelia della prima defcrizione fono uguali a i a, re» 

Jtdui femmenti quadrantali^cbe rimangono al circolo fatto 

dalla fottefa P F ^come raggio pel Corollario UL della Pro* 

pojtztone r»^ il quadrato della quale ejfendo doppio de* 

quadrati FB ^ B P ^ fard il circolo , cbe ba per rag^ 

gio la fottefa P F ^ doppio del circolo majjtmo della bafe 

Meir emisfero , cbe ha per. raggio F S ; e però ancbe il 

quadrato infcritto nel primo fard doppio del quadrato in^ 

fcritto nel fecondo ; (perejfere i quadrati inferi tti ne' cir^ 

coli doppj de" quadrati de* raggi ) e però t femmenti rejt^ 

dui quadrantaìi del primo faranno doppj de femmenti rejt^ 

dui quadrantaìi del fecondo :* onde faranno i femmenti 

rejidui quadrantaìi del primo uguali alle foglie della Cle^ 

Ha della feconda defcnzime^ come cbe ancora quejle fono 

doppie de* femmenti quadrantaìi del circolo ma^mo per 

quello Ji è aimo/irato nella prefente Proporzione . Ma a i 

detti femmenti quadrantaìi del primo circolo fono uguali 

gli fpazj interpofli fra le foglie della Clelia della prima 

defcrizione , pel Corollario III. della Propoftzione V^ dun^ 

que i detti fpazj fono uguali alle foglie della Clelia della 

feconda defcrizione • 

Fi ce verfd le foglie della Clelia della prima deferi zio^ 
ne fono uguali agli fpazj interpojii fra le foglie della Clelia 
della feconda defcrizione ; perchè quefti(^come fi prova neU 
la Propojizione VI. ) fono doppj del quadrato infcritto * nel 
circolo maffìmo dell* emisfero , del quale quadrato è ancora 
doppio il quadrato infcritto nel circolo , cbe ba per raggio 
la fottefa PF ; (come cbe il quadrato infcritto nel circolo 
formato dal raggio PF al quadrato infcritto nel circolo^ 
cbe ba per raggio P B oFB^ba Vijieffa proporzione , cbe 
hanno $ quadrati del raggio PF ^ al quadrato del raggia 
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P B , (comcjtè veduto di fopra) ; ma il quadrato del rag^ 
gio PF yè doppio del quadrato del raggio PB o FBy ec*) 
dunque il quadrato inferi tto nel circolo ^ che ba per raggio 
la fotte fa P F ^fard uguale agli /pazj interpoli fra te fO" 
glie della Clelia della feconda deferitone ; e però la CU'» 
Ha medejìma della prima defcriztione , che è uguale a deu 
to quadrato , per ejjere doppia^ come il detto quadrato del 
quadrato della fottefa P F pel Corollario V. della Propofi* 
Zfione^ V. farà uguale agli Jpazj interpojli fra le foglie 
della Clelia delta feconda defcriz,tone • 

III. Onde la fomma ìFatca dalla Clelia della prima 
defcrizlone , e dalla Clelia della feconda , defcritte aniendue 
nella fuperficie del medefìmo Emisfero , farà uguale alU 
fuperficie curva del medefimo emisfero* 

Spiegazione» Cioè chiaro ; perchè la Clelia della pri^ 
ma defcrizione è uguale agli fpa%j interpofli fra le foglie 
della Clelia della feconda defcrizione j e la Clelia della 
feconda defcrizione è uguale agli fpazj interpojli fra le 
foglie della prima ^pet Corollario antecedente: Ma la fuper^ 
fide sferica delV Emisferio è uguale ad ognuna delle due 
delie ^ ed agli f}azj inrerpofli fra le foglie della medefi^ 
ma ; dunque farà uguale alla fomma delle due delie • 

IV. I medenmi fpazj interpodi fra le foglie della 
Clelia della feconda defcrizione , fono doppi del quadra- 
to della fottefa P F tirata dal polo al margine della ba- 
ie deir Emisfero, e le foglie della medefima fono ugua- 
li a 8 femmenti circolari del circolo formato col raggio 
B F j imperocché fono doppie de* 4 femmmenti , che ri- 
mangono al circolo maifimo , levato il quadrato della fot« 
tefa del quadrante. 

Spiegazione • Poiché i detti fpazj pel Corollario /f# 
fono uguali alle foglie della Clelia della prima defcriziom 
ncy le quali fono uguali al quadrato inferi tto nel circolo^ 
che ba per raggio la fotte fa FP y del quadrato della qua^ 
le è doppio il quadrato infcritto nel detto circolo ; e però i 
detti fpazf faranno doppj del quadrato della fottefa F P y ec^ 

V. Singolarmente fi può notare y che ancora le 
parti dc^r interdizj della Clelia della feconda deferì. 

zione 
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zione 9 come i trilinei D G H » faranno uguali ciafcheduni 
alla porzione ungulare^ che rifponde all' arco F Q; cioè 
a dire al rettangolo B F N o B H I • 

Spiegazione • Secondo che mi accenna il medefimo Auto^ 
re^è corfo errore inquefìo Corollario^ dovendo direcoeren^ 
temente al dtmojlrato nella Propojìzione ^ che quei trilinei 
DGHfono alla porzione unguldre corri /fondente ali* arco 
F Q^ cioè al rettangolo BFKy ovvero B HI come a ab ; 
pure Ji potrebbe dire , che tutti i trilinei fimili a DGH 
[ ng» 40. ] prejl injieme uguagliano il quadruplo della cor-' 
ri/pondente porzione ungulare injiftente fulV arco F Qj^ cioè 
il quadruplo del rettangolo BFN, ovvero BHl/La di- 
moftr azione della quale particolarità dipende da ciò y cbc 
Ji dimoflra deW ungula cilindrica nella figura 52.; cioèy 
fé fard fopra il quadrante circolare EVB eretta un^ 
ungula cilindrica ADF QE sfegata dal cilindro col piano 
AB F inclinato al piano del quadrante fuddetto ad angolo 
femirettOy di maniera che ValtejfZa A E pareggi il raggio 
BE. La fimilitudine de' triangoli DHQ^ B A E ci da* 
rd fempre altresì D j^= al feno QH (per ejfer A E = S 
E); ed è il raggio J5F, ovvero JBq alfeno qn, ovvero 
alla retta q d eretta nella fuperficie cilindrica ungulare , 
come V elemento dell' arco =: Q^ all'elemento delfeno ver^ 
fo Htì [come Ji prova alla fpsegazione della feconda di* 
mofìrazione della Propofizàone vii; Dunque ti rettangolo 
del raggio BF in N n uguaglia il rettangolo d q Q elemen* 
to della fuperficie ungulart , e ciò fompre j è però lo fpic^ 
cbio DF S^ompofio d'infiniti tali rettangolettiA q Qjigua^ 
glia il rettangolo BFH compojlo de* rettangoli del rag* 
gio BF in tutti gli elementi Nn delfeno verfo FK. Ma 
fi è provato nella Propojìzione ejfere fempre QH in a Q^ 
cioè D Q^in Qji elemento della fuperficie ungulare al tra* 
peziolo elementare GHhg(6g. 4'.)» ^^^^ ^' rettangolo 
di GIinHh(eJfendo i^M = Gì) come i^.Hh::b.a, 
e confeguentemente queflo a quello nella data ragione di ' 
a a b ; dunque anche tutto il tri lineo DGH ( ng» 40. ) 
è alla porzione ungulare DF Q^(Rg. J?2.) , al rettane 
golo BFH uguale a D F Q^^ come Jt è provato ^ air 

uguale BHl (fig. 40.) con^ ^ ah. E nella 
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E nella maniera , cbeji è provato nella Vrofojtzhne 
effere tutti interne ^P interfttTùj della Clelia quadrupli del 
quadrato del rapito , o fia del rettangolo dt BF neW 
iJlePTa F B , moftrerajjt lajomma de fuddettt J^tccbt DGH 
quadrupla del rettangolo B F H y ovvero B HI ^ (emenda 
BI^BHy.e però il refio FU sì HI), Poiché duplteaa^ 
do gli antecedenti, come in detta Propojtaione , tutti gif /piC' 
chi DGH interpoli tra due fogli e, far anno al rettangola 
BHI come za ah» Ma per quello ^cbej! è dtmoflrato , ti 
numero delle foglie , e però il numero degli J^tccbt fra du^ 
foglie fard air unità, come zb ad z,o come A^ a i a; 
dunque tutti injteme gli fpicchi DGH tnterpojit alle fo^ 
glie della Clelia defcritte neW emisfer to , fono al rettan- 
golo B HI, come 4b tf b * 

VI. Merita ancora oflervazione, che l'ifteflo arco 
del meridiano P G é uguale all' arco E Q^ a cui l'arco 
D E é nella ragione di <i a ^ ; imperocché fono uguali 
i loro feni G K e B I , o QJL ; di maniera che una tal 
Clelia averà una facile generazione da un doppio moto 

-^...>V'la • I'iinn<4f>1 merìrlìannP R innfTn rtrrnIarfTif>nf«> ner 

r 

quello . 

moti fìeno come azb; imperocché cosi gli fpazi paflaci 
EH, PG faranno nella medefima ragione - 

Spiegazione • Efiendo gli fjazj f affati con moto equa* 
bilcj ma con velocità e tempi difuguali nella ragione com^ 
fofta de* tempi , e delle velocità per la Tropojtzione V. 
Farte L del mio Paragone de* Canali,/? i detti fpazj fa- 
ranno paffati nel medeftmo tempo sfaranno come le velocttà» 
Il che ancora pivi brevemente Ji prova per la Propq/tAione L 
Farte L del detto mio Trattato . 
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PROPOSIZIONE VII. 

TRdvare la mìjura della Chìia della feconda dejiri* pig« 41. 
xàont dcfiritia in una f opzione minore deW emisfe^ 
rio in qualfivoilia ragione data. 

Sia la femifoglia della Clelia P G^ F defcrìtta nel 
fettorc della sferica porzione P F E B , la di cui bafe (ia 
11 rettore F E B , ed in quello fia infcritta la femifoglia 
della Rodonea BI F^ che (la fottopofta innograficamen*- 
te alla Clelia P G F ; B A fia uguale al raggio della sfera» 
e l'arco AMK concentrico all'arco FHE, e tirato ar- 
bitrariamente il meridiano PGH, la di cui comune fe« 
zione colla bafe fia il raggio BH ^che tagli la Rodonea 
>n 1 9 e che fia prolungato in M all' arco A K , e tirato 
il feno G R dell' arco PG racchiufo dentro la Clelia» il 
qual feno farà uguale al ramo BI della Rodonea: Si or- 
dini R S uguale all' arco KM , e con una fimile coftruzio- 
De fatta , dove ciafcuno vorrà , ne nafca la figura PSO B» 
Ja quale dico che farà uguale allo fpazio interpofto nel- 
la fuperficie sferica fra H Perimetro della Clelia » ed il 
meridiano P LE, dal quale e toccata nel polo P» cioè a 
dire all' area F G P L E . 

Imperocché tirato un altro meridiano P b infinitamen- 
te vicino al meridiano PH, e compita la medefima coftru- 
ftione ; poiché RS é uguale all' arco MK^ rs all' arco 
mK ,é manifefto, che la differenza dell' una e dell' altra 
V f farà uguale all' arco M m» il quale eflendo fimile all' 
arco H ir» e tagliato nel circolo maifimo della sfera , farà il 
lettangolo di Mm nell' altezza G loBR =TS, uguale al 
piccolo fpazio elementare QWhg intercetto nella fuper- 
ficie sferica da que' due meridiani , e fottoppfto al pe- 
rimetro della Clelia « 

Quello fpazio dunque elementare farà uguale al pic- 
colo fpazio STts^ che parimente non differifce dal ret- 
tangolo V/ o Tf in TS i il che fuccedendo fcmprc» è 
manifefto» che tutta Parca PS OB farà uguale a detto 

(pazio 
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fp^zlo interpofto fra la Clelia , la bafe della porzione 
sferica, ed il meridiano PLE ; cioè a dire alla figura 
FGPLE; il che, ec. 

Spiegazione • Cbc il rettangolo di Mm fitto VaU 
tezza GÌoBRoTSJta uguale al piccolo Jpazio elemen- 
tare GHhg^è manijeflo per Archimede , come Jt accenna 
nella Propojizione V. alla Jpiega&one . 

Che detto Jpaziojta uguale al piccolo fpazio STts^è 
pur manifejlo'yperchè emendo uguale il detto fpa%io elementare 
CHhgyper Archimede , al rettang olo fitto GledMmjCO" 
meji è dimoflrato , ed efiendo GI^TS ^ ed M m =: STc 
per conjiruzioneyfard il rettangolo fitto TSe Tt uguale 
al rettangolo fitto Gì ed Mm. Ma il rettangolo fitto 
ST e Tt non differijce dallo fiaztio elementare STts^ 
che pel triangolo infinitamente piccolo^ Vs ; dunque lo 
fpazio STts fird uguale al rettangolo ST't, e però al 
rettangolo Gì X Mm, cioè allofpazio elementare GHhg* 

Altramente • 

Si tiri nella fuperficie sferica col raggio R G l'arco 
G L 9 a cui nella bafe corrifponderà l'arco uguale I Q^, e 
farà MK o RS ad IO, o GL come M B a BI ; cioè, 
come il raggio della sfera al feno G R , o come Tele- 
mento delP arco L / air elemento del fenoverfo Rr j e 
però il prodotto degli eftremi S R r ( cioè la piccola aria 
S R r f ) farà uguale al prodotto de' mezzi , cioè dell* 
arco G L nell' elemento L / [ cioè alla piccola Zona sfe« 
rica GLlg]y e quefto fuccederà fempre ; dunque tutta 
la figura P S O B farà uguale a detto fpazio FGPLE; 
il che, ec. 

Spiegazione • Che MK oKSfia ad IQ^ GL come 
Velemento deW arco L l alP elemento del fino ver fi K r, 
f^vvero nella figura 53. MKAQ\\ [lg]II*Rr fi 
fonda fiW effereMK.lQ^:MC.CI::Cì.lTiÌpereJfi^ 



re CMzs Cl^cCIszìx yeper la fimiìitudine del trian^ 
gplo C 1 r colP infinitamente piccalo L^ì^(^per ejfire gli 
anpoli adt ed a, rètti , e V angolo C 1 r compimento al retto 
C IL delV angolo Lia, e però uguale alV angolo a L 1 compim 
piento del medefimo angolo ad un retto ) j ovvero con queL 

lo che 
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tó^ che Pordingta ri eolla tangente del cerchio frohuga^ 
tafino al concorfo coìV offe RP conttrrebbe^ fard Ci A 
x::L\.Lz; dunque MK.lQiiLÌ elemento detV arco .Kt 
elemento del fé no verfo à 

e O RO L L AkJ. 

J. Di qui fi deduce 5 che la femifoglia della CIe« 
lia farà uguale alla refitfua figura PSO X, ia quale com- 

50, eh 

porzio- 
ne di sfera per Archimede , Corollario h Propofizione 
KVm àe Sfbiiera & Cilindro^ 

IL Dalla prima dimoftrazione fi ha , che ancora la 
parte H G P E ^ uguale all' area P B T S ; e che il rima- 
nente trilinco FGH uguaglia il refiduo grilinco STO* 

Spiegazione. La ragione ^perchè ancora la parte HG 
TE in 'vigore della prima dimojlrazione Jta uguale air 
area P B ^S , proviene da ^uejlo^ che fecondo le regole del 
calcolo integrale il piccolo fpazio elementare G Hh g , ( a 
CIXMm per quello^ che fi è dtmojlrato nella fpiega^ 
Tifone della Propofizione V^)^ è tanto un elemento dello 
fpattio HCPE^ che di tutta la figura , come P elemento 
STts è P elemento delP area PBTS^ e di tutta la figura 
PSOB ; ma Veltmento STtsfi è provato uguale nella 
prima dtmoftraz»ione air elemento G Hh g , e gh fpazj che 
hanno gli elementi rejpettivi uguali , fono uguali j dunque 
lo fpax»io HC P E fard uguale allo fpazio PBTS; onde le^ 
vando detti fpazj Uguali dagli uguali fpazj FG PEy P 
S O jB , refteranno uguali i trt linei FGH ed S TO « 

11!^ Dalla feconda diiiioftrazione fi raccoglie ^ che 
la parte P G L farà uguale alla porzione P R S ; ed il ri- 
manente G L E F ugnale ad R SO B^ come il quadrilineo 
G L E H é uguale al rettangolo R S T B . 

Spiegazione ^ Viflejfo difcorfo^ che fi è fatto nella 
precedente fpiegazione ^fi debbe fare nella prefente • Lo fpa* 
Ziio elementare GL\g per la feconda dtmojirazione fi è 

M trova'' 
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truffato uguale allo fiaùo SRts^e come lo fpazio GLlg 
è un elemento dello fpazio PGLy e loj^azio SRts è fu^ 
re un elemento dello fpazio PRS^ed efiendo uguali i det^ 
ti elementi faranno ancora uguali gli ^fpazj PGLj PRS : 
i quali detratti prima dagli uguali FG PLEyBPSOre- 
peranno uguali GLEF ed RSOB^e detratti dagli ugua- 
li HGPÈjPBTS [pel IL Corollario] refleranno uguali 
il quadri lineo GLEH ed il rettangolo RSTBé 

IV. Ma ancorale parti deUlji fcmifoglia hanno nel- 
la figura PS O X le parti , che lor corifpondono • Impe- 
rocche ii trìlìnco N F G farà uguale ad SO Y , ed N G P 
farà uguale alla rimanente area P S Y X , ed il bilìneo G P 

farà uguale al trilineo P « S # 

Spiegazione. Ih primo luogo il fett ore sferico PFEy 
il rettangolo PB X £ K per Archimede , fard uguale al 
rettangolo PBO per corruzione , per ejfere BO :sx AKi 
e per la pref^te Proporzione lo fpazio F GPEè ugnale 
allo rpazio PSOB; dunque levando dal fettore sjertco 
PFÈ lo fpazio FGPE^e dal rettangolo PBO lo fpazio 
PS0B\ reflcrd UfemifogUa FGPHF uguale allo fpazio- 
PSOX ; il che è fpicgato ancora nel L Corollario di 
quejla • 

Infecondo luogo il fettore sferico PKLyO il rett an- 
golo AK X PRper Archimede è uguale al rettangolo P 
RT; dunque levando dal fettore P F E il fettore PHL^c 
dal rettangolo PBO il rettangolo P RT ^rejleranno^ uguali 
il quadrilatero HFELy ed il rettangolo RBO. 

In terzo luogo il quadrilatero F G LE è uguale ad 
RSOBpel Corollario III. , levato dunque EGLE da F 
NLE^e r uguale R SO B da RBOy remeranno uguali il 
trilineo NFG , ed SOT j dunque il reflo della fems fo- 
glia K G P ( detratto dalla femifoglia il trilineo RFG^e 
daPSOX l'uguale SOr) fard uguale alla figura PSTK . 
In quarto luogo ejfendo il fettore sferico PGL^oper 
Archimede il rettangolo MKXPRy uguale al rettangolo 
FRS per corruzione , ed ejfendo il trtlineo PGL ugua- 
le alla porzione PSR (pel IIU Corollario) ^ levando il 
trilineo PGL dal fettore sferico PGL^e V uguale PSR 

dal 
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dal rettangolo TKS^ tejieranno uguali il[tsIifteo VG^ed 
il trilineo P n S • . 

V» Succedendo tutto quefto in qualfìvoglia ragio- 
ne di /i a 6 nella Rodonea , da cui dipende la formazio« 
ne della Clelia , é manifefto che fervirà lUfteiTa coftru- 
zione , quando la ragione di ^ a ^ é ragione di ugua« 
flianza; cioè a dire, quando nella figura 42* la femifo« 
glia della Rodonea farà il femicircolo FI B, che dove* 
xk tagliare la porzione minore della fuperficie sferica : nel 

2ual cafo il rettore circonfcritto al circolo , farà il qua- 
rante A M K » ed I B o G R é il feno deir ifteflb ateo 
HE, ed il fuo compimento HD é al feno MO dell' ar- 
co A M nella data ragione de* raggi FBoHB,edAB* 
Spiegazione • Quando la ragion» M sl a b i la ra^ 
giottc di uguaglianz»a^fard il numero delle foglie delta Ro* 
donea ad i come zh ad a , eioè , come 1 ad i ; dunque le 
femifoglie faranno 4, e faranno contenute ciafcbeduna da 
un quadrante : ed ejfenao la proporzione di EH ad un aU 
tro arco , cioè di z a hj la proporzione di uguaglianza 
fard per confeguenza Bl uguale ad HN , (cbe cUmmagi^ 
neremo tirata dal punto H perpendicolare a B E) feno deW 
arco medejmo HE , ed epndo gli angoli FBHy BHH 
uguali ^ ed PB:s BH j e BI::: HK , faranno ancora e 
triangoli PIB^BHH uguali^ ed i lati FI , N J5 , dun^ 
que ancora gli angoli HHB^ PIB. Ma HKB è retto 
per corruzione ; dunque ancora fard retto rantolo FIBy 
e così femprcy e però il perimetro della femijoglia FIB 
fard un femicircolo ; il cbe Ji dimofira ancora nella Propo* 
fizione Vi. della L Parte • 

Il compimento adunque HD del feno delP arco H E 
fard al feno MO delP arco AM nella data ragione de* 
raggi FB ad AB , cioè di BH a BM ì il cbe è 4biaf 
per li triangoli Jimili MDHyBQM. 
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PROPOSIZIONE Vili. 

ilg. ^ j^ np Kovart una periferia etittica uguale alla curva di 
A ungeteli a de Uà feconda deferi zàone PG Dy delineata 
nclV Emirferiùy la di cui innografia^a la R(ydoneaBIDm 
Avendo fatto P B a BQ^conic /^ ad /i^ e defcrìtto il 
quadrante circolare P F K , e dcfcritto co' feiniafll QJB, 
e KB il quadrante elittico Q^V K> è chiaro dalla Propo* 
fisione XL della !.. Parte^ che la curva della feovifogira 
dèlia Rodonea B l D farà uguale alla periferia del qua* 
drante Elittico Q^V K • Si ponga adunque BS uguale 
alla fottefa dcir iftcflb quadrante elittico QJC> cbc polfa 
i quadrati diC^B e BK^ e co' femiaOi S B e B K fi de- 
feriva una nuova elifle STK > dica ctie quella farà ugua- 
le alla curva delta fcmìfogUa della Clelia data PGD» 

Imperocché fi tirino i meridiani PGH^ P^fr infinì^ 
ramente vicini^ e fia Tarco ^L la comune fczione del 
Cìlindiìco innalzato fopra Tarco della Rodonea 1/ col; 
piano rgL paralello alla bafe ABE> che farà uguale' 
air arco I/^ e tirato il feno O R^ fi tirìna al quadrante 
circolare PK B l'ordinate R F, rfy e pe' punti f ed/ fi 
crdinina all' affé B K delle due Eliffi Q^K ^ S K le rette 
MVT, mut\ dunque [.'pel Corollario! VU della Ptopo- 
fiTrione YU^i quella li* Parte], l'arco dei meridiano PG^ 
o P F farà quello, che è all' arco H E come fr ad ^ ; e 
però per la coftruzione data nella Propofizionc XU della 
L Parte farà Tarco V u uguale alParca HyO^gl^^tà it 
quadrata di^ L &rà uguale a' quadrati di »X^ ed XV. 
Ma come S B a BQj, cioè come la radice de' quadrati 
dì B K e di EQ^prefi infieme à BQ^ ovvero ( per fa. p«a- 
porzionalìtà de lati*' BKe BQ^con fr ed ay nella qual 
ragione per la Propofmone VlLdella I-l^rte^ (oneRr^ 
e l'arco l Y fimile e concentrico ad Hbycomc la radice 
di bb tà a a prefi inficniead ayO come la radice de' qua- 
drati R r ed I Y al quadrato l Y , cosi T M ad M V > e 
tm2ià muy e TO ad VX » Adunque come la fomma 

de 
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de* quadrati di Rr ed I Y al quadrato di lY, così il 
quadrato di TO al quadrata di VX, come fi é moftra* 
to in detta Propofizione XI» della K Parte ; dunque la 
fomina de' quadrati di Rr , e di I Y e uguale al qua* 
drato di TO ^ ed aggiunti ì quadrati uguali di Yr, e 



^L col quadrato di Rr o G L^ cioè ti quadrato di Gg; 
uguale a i quadrati di TO, O/ cioè al quadrato di T^; 
e però la piccola porzione Gg della curva della Cle- 
lia è uguale al piccolo arco Tr del quadrante EUttico, 
e quefto fi dimoftrerà Tempre negti archi corrifpondenti ; 
dunque la curva , che circonda la iVmtfbglia della Cle- 
lia ¥GDyé uguale al quadrante della periferia elittica 
STKi il che^ec» 

Spiegazione. Cbe il quadrato di gLJTa uguale a i 
quadrati di VX y ed X\x y è chiaro jfeji confiderà che il 
quadrato di gLJi è provato uguale al quadrato di Vvi^ 
cbe è uguale a i quadrati di VX ed Xu^ 

Ma come SB a BQ^y così TM ad Mi V. Ciò è evi^ 
dente ;tercbè per la Vropojtzione L» delle Sezioni Coniche 
del nojiro Autore , fard come B Qjt B P , così MV ad M 
O; e fòtendi)fi provare ne IP ijlejfo modo , eoe fi prova neU 
la fud detta propofizione ^ che B P fard a BS come MO ad 
MT; ne viene per P uguali td ordinata come B Qji BSy 
così MVad'MT\e convertendo come BS aB Q^ così M T 
adMVj e provandofi Vtjleffo di nic ^/ di u sfaranno ance^ 
ra i refidui TO .XV:: BS.BQ^ cioè come la radice dc^ 
quadrati di BK e di B Q^ B Q^ per corruzione ; per <?/I 
Jerfi fatto BS uguale alla corda QK^che è la radice de* 
quadrati BK -^-B Q^ 

Ovvero come la radice de' quadrati di Rt e di IT 
ad IT'y età è chiaro , quando fi dtmoftri , come fi è fatto neU 
la Propofizione VIU della U Parte , cbe Ki è ad IT come 
h ad z ^ 

Imperocché tirati nella Kodonea dèlia bafe BID i 
raggi tnfinita$ìtente vicini BlHyBììiye tirati i feni corri- 

fpon^ 
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ffottdenti RF^rfjche fieno uguali a i rami inUrccHi B t^ 
Bì e de feri no l'arco concentrico IT ^ farà Velimento BIì 
della femt foglia della Rodonea alV elemento RFfx del 
quadrante y come la metà de IP arco ITadRt per ejfere la ba* 
feBì^e la bafe tf del triangolò elementare Bìlycdel ret* 
t angolo elementare RFfx uguali i dunque il doppio di B i 
I ad RF£t è come ITaiRt ^ cioè nella ragione compojla 
di ir ad Hhy e di Hh ad Ff, e di Fi ad Ri. Maper^ 
ebè per la Teoria degV infinitamente piccoli Ff ad Rr è 
come il raggio Bi al feno r f , cioè cóme BH a BI^o Hh 
ad TTy e la ragione di Fi ad Rt elide la ragione ugua» 
te e reciproca di IT ad Hh^ ri mane adunque ^ eoe la ragio^ 
ne di IT ad Rtfia la medefima^cbe quella di Hh ad Fi. 
Ma quefta i la medcfima^ che quella di ^ahy efiendo in 
tal ragione tanto E fi a fFQcoe ba il feno uguale al ra* 
nnioBl)cheB\iaFi\ dunque ancora il refiduo Hh ad Fi; 
e però IT ad Ri è come a ab^e convertendo Rt ad IT 
€ome b ad 9. 

Come dunque la fomma de* quadrati Rt e di IT al 
quadrato I T ^^ost il quadrato di TO al quadrato di VX ; 
dunque la fomma de* quadrati di Rt ^IT è uguale al 
^aurato to. 

Ciò fi prova ; perchè fi è veduto ^ che il è uguale ad 
Vny ed ejfendo BI^ Bì uguali ai RF ^Ri per eonftru^ 
Mone yfara uguale la dijgferenzaìT ^ eZtoXvk^ onde an^ 

'torà ir a rX cioè if^ rx ì Ma RrV Yt. Iy\ : TO. 

fx) dunque fi lY w VX fard anm$ Rt^+ ÌY^TO 
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COROLLARIO. 

h Da ci6 fi deduce , che il perìmetro di due fo- 
glie della Clelia farà uguale ali* intera periferia dell' 
elifle defcritta da' predetti femiafli S B , B K • 

Spiegazione* Od è manifeflo. Una fcmifoglia dclU 
Clelia ba ilfuo perimetro uguale alla periferia del qua^ 
drante elittico S TK B ; dunque 4 femfoglie , cioè i fogUt 
faranno uguali alla periferia di 4 quadranti elittict y cioè 
di tutta Pelijfe. 

IL Quando la ragione dì a 3. b è dì ugualità ^ il fé- 
miafle S B al feniiafle B K é come la radice del binario 
air unità ; ciò che già aveva pronunciato il Viviani del 
perimetro della fua vela fiorentina y cui fi é dimoftrato 
eflere TifteATa la Clelia primaria ; e noi abbiamo confer- 
mato ne' Vivianei ,pag. ig<5* 

Spiegazione • Quando la ragione di z ah è di ugualità ^ 
ilfemtaffe SB alfemtajfe BK è come la radice del binario 
jtir unità ; il che fi prova. Se la ragione di a ah è di ugua^ 
litdy ejfendo per cojlruzione della prefente VropoJtZfione P B. 
Biù'h.Zyed ejfendo per ipotejt a = h fard ancora PB::iB 
O, e però VeMe QVK B diverrà il quadrante \POKB; 
onde ejìendofi fatto SB uguale alla fottefa QJK :si PKy ed il 
quadrato di quejia ejienao doppio del quadrato P B y fard an* 
cora il quadrato dtSB doppio del quadrato di PBi e perà 

5JS. PB::i.i;ed SB aPB come la radice di ^2 ad r • 
IIL Se fi deferiva una Rodonea, a cui in vecejdel- 
la ragione dia z b ferva la ragione del Iato ^o della ra« 
dice deir uno e dell' altro quadrato infieme bb ed a a 
ad Uy farà il di lei perimetro uguale al perimetro della 
Clelia defcritta neir Emisferio ^condo la ragione di a 
a b della Rodonea ^che è innograficamente fottopofta al- 
la Clelia^ imperocché l'una e Paltra Curva fi dimoftre- 
rà uguale alla medefima EliflTe • 

Spiegazione. Il cbefi fard così. Per la Proporzione 
XT* àella L Parte Jt dimofira , cbe il perimetro CIE ( fig. i6» ) 

delh 
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Jella fsmi foglia della Koionea è ugMale al perimetro FVQ^ 
del quadrante elittico^i dt cui femtafflCQ^ C F fono fra 
di loro conte b ad z; nelV iftejja maniera ^ e con Vìftejfa 

dimojlraziione fé la ragione della Kodoniajia della radice 

< 

dihh -hzz ad si^ facendo (£g«4^«) come z ^^bb-^aa 
così BK a BS ^fard il perimetro della femifoglia di detta 
Eodonea uguale alla periferia STK del quadrante elitti^ 
co S TK B'yMala femifoglia della Clelia pGD ^per quatu 
to Jt è dimojlrato nella prefente propofi^ióne ha il peri^ 
metro PGD uguale alla periferia del quadrante elittiio 

S TK , la di cui proporzione diBKaBSè di za rbb + aa» 
per cojiruzfione della prefente propojizione ; dunque la fe^ 
tnifoglia della Clelia descritta neìl' Emisferio fecondo Viu^ 
nograjia della Rodonea della bafe , f colla proporzione di 
z a\>^è uguale alla femifoglia della Rodonea defcrittanel 
medejìmo circolo fecondo' la proporzione della radice di 
zz^b\> ad Zit però l'intera Clelia fard uguale alV in^ 
fera Rodonea defcritta nel circolo majfìmo deW Emisferio 
fecondo la proporzione della radice ai zz^bh ad z^ 

IV# Conforme, pel Corollario ideila Proporzio- 
ne XK della h Parte , la Rodonea è una fpecie di Eiiflè 
ri(bretta , così h Clelia ce la polliamo immaginare come 
una cerca fuperficie ungulare cilindrica ; onde gli archi 
paralelU alla bafe, divengano di paralelli coincidenti , 
di modo che i loro eftremi fi unifcano in un polo nel* 
la feguente maniera » Si concepifca un quadrante circo- 
lare defcritto col raggio BPo BK [fig^ 44.], e che é 
fituato in un piano orizzontale , e fopra quello Ha innal- 
zato un cilinclro all' altezza P S uguale a B CLdella fi* 
^ura 43 ; il qual cilindro fia fegato dal piano S B K, la di 
cui comune fezione colla fuperficie cilindrica farà relidè 
STK determinata di fopra (Chejsa un elijfe ingenere è 
chiaro per la Propnjizione VU delle fezioni ctlindricbe del 
Milli et ycbejia VeUJfe STK determinata dt fopra Jt prò* 
va). Poiché il femiaffe BS farà in potenza uguale a PS 
e P B, cioè a B Q^e B K delia Fig. 43 i Se dunque nelM 

fupcr» 
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fuperficie ungulate s'intendano defcrttti infiniti archi 
FT, /^ paraleUi alla bafe PGK 9 e c'immaginiamo, 
che gli eftremi di quefti archi F,/ fi accodino infieme , 
e che coincidano nel punto P, dal quale i medefimi archi 
fi flarghino con tutti i loro punti , mentre intanto i ri- 
manenti cftremi T, t fono ugualmente dittatiti dal centro 
B, e però difpofti nella fuperficie sferica j che ha per 
centro rifteflb B; ne verrà , che il quadrante dittico STt 
farà trasformato nella Clelia ?GgD [j%«43«] ^'^ '""- 

fhezza uguale al detto quadrante , e qualfivoglia Zona 
Tr/farà riftretta nel triangolo PG ^, per effere l'arco 
FT uguale air arco PG, de' quali é il medefimo feno G R. 



^ 
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Da quello però non fi può inferire , che la fuperfi* 
eie della femifoglia della Clelia PG^^ D fia la metà del- 
la fuperficie ungulare STKP» benché quefta fia riftretta 
in quella, quantunque ciò vaglia della Rodonea in cui 
fi coftringe il quadrante dittico Q.V K B • La j^ione del- 
la differenza è quella ; perché quantunque il triangolo B I f 
fia la metà della Zona dittica ,] che li cor;fifponde , che 
è un certo rettangolo della medefima baf^ , ed altezza 
col triangolo ; non però il triangolo sferico P G^ fi pò-, 
tra arguire, che fia la metà della Zona della fuperficie 
cilindrica FTr/, benché abbia l'ifteffa bafe, e rifteflfa al- 
tezza • Poiché l'aria del triangolo sferico non nafce dal 
prodotto della metà della bafe nelP altezza , come acca- 
de ne' triangoli piani ; ma dai prodotto dell' arco H h 
(che é la mifura deli' angolo verticale GP^ prefa nel 
circolo maflimo ) nelP altezza P R , fé fi tratti di un tri- 
angolo infinitamente piccolo ; e finalmente qualfivoglia 
triangolo sferico é alla fuperficie dell' Emisferio , come 
l'ecceffo fopra due retti di tutti gli angoli del triangolo 
è a quattro retti « 

Spiegazione. Ejfendo troppo utile pel ritrovamento 
dtW area di qualfivoglia triangolo sferico Pajprta pro^ 
frietàji dimofìra così dalP Autore. 

N Se 
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f,v tA. Sia il triangolo sferico ABC^ccoiiclauati i fuoi U* 

ti ncHa fuperficic sferica convengano in F, D, ^ , (cioè 
raffrefentattio AC DFAun cìrcolo mafftmo y BCEFB um 
altri) circolo maJJ^mo , £ A E DBu» altro JUddetto ^ con* 
*vcrr0 il lato BC prodotto col lato AC prodotto in¥ ^fi^ 
milmcnte il iato AC col lato B A converrd ifi D^ ed 
il lato S C col lato B A pure converrà in E ) il trhn* 
golo CD£ farà uguale al triangolo BFA; perché Par- 
co C E :z B F 9 compiendo Funo e l'altro con rifteffo B C 
un (emìcircolo (cioè' BF il femcircolo FBC y e CE il 
femicircolo BCE; onde levando da i due femicircoli tigua^ 
li Inarco comune BC^refieranuo BF ^CE) , per riltelfo 
ragione farà DG= AF (per eotnpire DC con Vijlejfa 
AC yit femicircolo I>Cj^^ ej AF il femicircolo F AC) Q 
Coiilmence farà D£= BA per conipire con l'arco £A 
parimente un femicircolo » Dunque ABC^-COficA 
BC-hBFA, ed eflefido il bilineo CAFBC compo- 
fto de' due triangoli ABC e BAF ^ farà ABC^h C 
DE^CAFBC^ il quale bilineo fta alla fuperfìcie ^fe« 
rìca ^ come Tangolo C a quattro retti [ poiché fuppo^ 
{li C ed F i poli di un circolo majjùno y che feghi i fa^ 
micircoli C AF y F BC in due parti uguali , fard per 
confeguenza Varco intercetto la mijhra delV angolo C ^ o 
F . per Teodq/to j e per^ fard tutto il bilineo Jkd detto ^ 
che è fotto l'alte zzta FC e l'arco intercetto^ allìtfuper^ 
fide sferica > cke per Archimede è fotto la medejima àU 
tezza y e la circonferenza intera j. come quejf arco o angolo 
a tutto il circolo yO a quattro retti \cà, all' emisferica co* 
me il detto angolo C a due retti • Neir ideila maniera il 
bilincQ B A E C B = A B C -h C A E fta all' emisferica fu- 
perfide ^ come l'angojo B a due retti ^ ed 11 bilineo A BD 
CA^ cioè ABC-+- BCD fta air emisferica fuperficie 
come l'angolo A a due retti ; dunque ABC-f- CDE-h- 
ABC +CAE4. ABC-+- BCD =13 ABC + CDEh- 
GAE-hBCD fta alla fuperficie emisferica come gli an- 

goli C-f- Bh- A a due retti ; cioéj A BC-fr- C DE-f- C A 
E+- BCD,adA.BC-4-CDE4-CAE-f-BCD(ilcom. 
pleflb de' quali uguaglia appunta la fuperficie emisferic») 

come 
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come C •*- B 4' A a 2. retti ; onde [ dividendo ] g A B C 
•t-CDE-t-CAB +BCD- ABC-CDE-CAE- 
BCDsaABCftanno Ad ABC-(- CDE-»-CAE-t- 
B C O come C •*- B •*- A -> 2 retti a 2 retti ; e dimez- 
zando gli antecedenti, farà ABC* Emisferica fuperfi. 
eie : : €■»• Bh- A -«2 retti ^ ^ ^^^^^ . ^.^^ ^^^^ emisferi- 

ca fuperficie : : C -h B -f- A - 2 retti » 4 retti ; il cbe do» 
veva dimoftrarfì » 

I>^ ciò Jt deduce ( fig. 40. ) , rif fatto Vanj^olo HPE 
pguale air eccedo degli angoli di qualfiaogha triangO'- 
h sferico fopra due retti , e gli angoli ad H ed E ret* 
ti yfard il triangolo HPE uguale a qualjtvoglia triangolo 
sferico , di cui la fomma degli angoli fia uguale alla fona^ 
ma degli angoli iel triangolo HPE; fotcbè Varca del 
triangolo HPE è alla fuperfìcie delV Emisferio ^come HE 
a tutto il circolo della bafe ^ come F eccedo fopra due retm 
ti per coJlruXfione a quattro retti per Archimede m 

• COTSiOlhATìiO lU 

Si nota di piA , cbe per avere Parca di aualjtvoglia 
triangolo sferico bafta aver noti gli angoli del medefino ; 
poiché facendo come quattro retti alP eccejlo degli angoli 
del triangolo fopra due retti , così la fuperjicie delV Emi^ 
sferio ad un quarto , quejlo dard Pare^a ricercata del tri^ 
angolo sferico p 

S C O L I O^ 

Quando parlajt dé^ triangoli sferici , s^intende fempre 
de^ triangoli formati da tre arcbi di circoli mafftmi . Per jjg, j- 
altro vo^ndo Parca di un triangolo sferico [fig. 55. ] A 
D E compofio di due arcbi AB D ed A E noti di circolo 
maffimo ^ e delP arco DE paralcllo ad un altro circolo 

N 2 , mnjp^ 
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jj^ majjtmo dato in gradi e di pofix>iotte , e dati gli angoli 

■^ del triangolo ADE^ averemo Varca di quefto triàngolo 

con immaginarci a i punti D ed E tirati aalpolo C delP 
arco DE due femmenti uguali di circoli majjtmi CD^ 
CE y che faranno noti y effendo nota la dijlanza \di IXE 
i dal circolo mafftmo ^ che ha per polo il punto C y e gli 
angoli ad E e D retti (per la Propofizionc XV. Libro f. 
degli Sferici di Teodono )y e però levando dalP angolo 
AED noto il retto CED y reflerd noto V angolo BEA 
del triangolo B A E ; ed effendo noto l'angolo B AE , e 
Parco A E dato , averemo per le regole della Trigono^ 
metria sferica noto V angolo ABE; onde pel Corollario IT. 
di quefia fard nota Varca del triangolo ABE . SimiU 
mente nel triangolo B CD y ho not& V angolo BCD ^ e 
Vangalo CBDy che è uguale alV angolo ABE al verti^ 
cCy e V angolo C DB repduo ad un retto del dato angolo 
ADE i ovvero avendo noti gli angoli BCD e CDB rc^ 
Jiduo ad un retto delV angolo ADE dato , ed avendo no^ 
to Varco CD y per le regole della Trigonometria sferica 
averò noto V angolo CBD; dunque pel Corollario fecondo 
di quefia fard nota Varca del triangolo CBDì ^d avendojt 
nota Varca del triangolo C DE (^per quello chcfi dimofira 
al Corollario della fpiega%ionc della VropoJtz»ione V. di 
quefia IL Parte al §. Che poi il triangolo PIG, ec.) 
lavando da quefia Varca del triangolo CBD nota averò 
nota Varca ael triangolo DB Eia quale aggiunta alV area 
ritrovata BAE dard Varca ricercata del triangolo DAE^ 
il che y cc% 
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PROPOSIZIONE IX. 

GLI archi i'G , t g nella fuperficié emisferica faralelli '* 4S^ 
al maffimo circolo orizzontale FEy intercetti fra la 
Clelia f rimari a della feconda dejcrizione PGFy ed il me^ 
ridiano P TP , che pajfa pel mezzo della foglia , Jì divi" 
danOy fi accrefcano fino a i punti S ed Sy ai maniera che 
fia rS a TGy e ts a tg in una data ragione di z ab y 
la curva PSsFycbe pajsa per quefii punti , determinerà la 
fimi fogli a di una delta della medefima ragione data. 

Imperocché Tinnografia di una tal Clelia primaria 
della feconda defcrizione PGFèil femiclrcolo, BIF^ 
degli archi poi circolari HGytg faranno gli archi NI, 
n i concentrici ad F D E ^ e racchiufì in detto femicirco* 
lo, che dalle rette SR, xr perpendicolari al piano oriz- 
zontale ne* punti Red rifaranno divifi^o accrefciuti prò* 
porzionalmente nella medefima ragione ^x a2L hy con la 
quale fono divifi y o accrefciuti gli archi T G , ^^ a i 
punti %y s\ onde la curva PSF averà per innografia la 
curva B R F , che fega proporzionalmente gli archi con- 
centrici tirati nel femicircolo ; ma quella pel Corollario 
IL e IIL della Propofizione XII. della \. Pa[Vte e una 
Rodonea ; dunque quella farà una Clelia della feconda 
defcrizione determinata fecondo la medefima ragione ; il 
che, ec. 

Spiegazione . Imperocché V innografia di una tal Ch'- 
Ha primaria PCF è il femicircolo BIFy ec. Poiché do* 
vendo defcriverfi la Clelia PSsF con dividere gli archi 
TGy tg in S ed s, di maniera che fia TS a TG y e tsa 
tg come a a hyla fua innografia fard la Rodonea BRtF 
defcritta per mezzo degli archi HI y ni, e del fenùcirco^ 
lo BIF ; Vinnografia poi degli archi circolari TG , t g 
faranno gli archi Hly niycpe fono paralelU aW arco F D 
della bafcy a cui fono pure paralelU gli archi TGy tg, 
pel fuppofio della prefente Propofizione j onde faranno fimi'» 
li fra di loro y e però faranno fimilmcnte divifi (lalle per^ 
pendi colari SRyStne" punti Redty ec% CO* 
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COROLLARJ. 

L Da ciò fi deduce y che la femifoglia di qualfìvo- 
gliaRodonea BRrF alla Tua Clelia PS/F^ancorcfai? de« 
Kritta nella fuperficie della porzione minore jìclV Emi- 
sferio ( poiché anche di quefta fi farà rifteflfo difcorfo ) 
è come qualfivoglìa altra Rodonea BIF alla Clelia ^che 
le corrifponde PGF. Imperocché la Rodonea BRF é 
alla Rodonea BIF nella ragione dì a z b^h quale con- 
ferva qualfivoglìa arco NRadNI,oTSaTG,epc- 
rò come la Clelia PSF alla Clelia PGF ; onde permu- 
tando^ farà chiaro ciòcche fi doveva dimoftrare • 

n. La femifcglia della Clelia fecondarla defcritta 
neir Emisfcrio è al doppio del femmento circolare del 
quadrante maflimo fegato dalla corda P E, che dal po-> 
lo è tirata al margine della bafe dell' Emisferio, come 
az b^ 

Spiegazione • Ciò proviene perchè pel Corollario JA^ 
iella Propojsuone VI. di quefta Parte tutte le foglie della 
Clelia della feconda defcrtzione descritta nelV Emisferio^ 
fono uguali aS femmenti circolari PE; onde ejfendo la 
Clelia PGPyla di cui innogrufia è il femi circolo BIF j 
compofta ii fole due foglie , faranno 4 femifoglie PGF 
uguali a 8 femmenti circolari P E; e però ognuna di lor^ 
fard uguale a due femmenti circolari PE; ed ejfendo la fe^ 
mifoglta della Clelia fecondaria PSF alla femi foglia P S 
F come a ^ b , fard la medeftma femi foglia PSF al doppio 
del femmento circolare P E come a /i b » 

III» E perché Tarco FD intercetto dal meridiano 
PDB, che tocca in P la Clelia PSF é al quadrante F 
DE nella medefima ragione dì a a h; ovvero il fettore 
della fuperficie sferica, che circonfcrive la detta Clelia^ 
é al quadrante della fuperficie emisferica, che e circon- 
fcritto intorno la Clelia primaria PGF, farà ancora ii 
refiduo trìlinco PSFD al trilinco PGFDE, cioè alla 
quarta parte della Vela Fiorentina , o al quadrato def 
raggio BE uguale alla medefima, come a ah^ cioè fatta 

BK 
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B K a B E , come 4 a ^, farà il trìlineo P S F D uguale al 
rettangolo EBK*. 

Spiegazione • Varco F D intercetto dal Meridiano 
P DBy ec* è al quadrante F DE nella medejtma ragione 
di Si a hi poiché ejìendo la Rodonea BRF alla Rodonea B 
IF nella ragione di a /i b, per quello che fi dimolìra aU 
la fpi egazi one del Corollario IV. della Propofiz>ione Xlh 
della L Parte , ed ejìendo la Rodonea B RF la metd del fé t- 
tore FBD che la comprende ^e la Rodonea B IFla metd del 
quadrante FBE per la Propofiz,ione f^IIT. della L Parte; 
dunque come la Rodonea BRF alla Rodonea BIF y così 
il fettore FBD al quadrante FBEy & però come sl ab. 
Ma come il fettore FBD al quadrante FBE^ così l'arco 
F D air arco F E^e come Varco F D alP arco F E , così 
il pittore Emisferico FTPD al quadrante FTP E {per 
ejfere i due fettori fuddetti efprejft da FDXPByFEX 
P B per Archimede ) ; dunque il fettore FTPD fard al 
quadrante FTP Ey come a ah» Levando dunque dal fet^ 
tore FTPD la femiclelia FTPSF ^ e dal quadrante F 
TP E la remiclelia F T P G F sfaranno ancora t refidui FS 
PDyCd FGPE come a a h ; cioè il trilineo FSPD aU 
la quarta parte della Vela Fiorentina (pel Corollario K. 
della Propofizione iVi Parte Ih ) o al quadrato del raggio 
uguale a quella ; poicb) ejfendo pel Corollario fuddetto la 
quarta parte del quadrato del diametro della sfera [per 
ejfere tutte 4» dette parti FGPE uguali al quadrato del 
diametro fuddetto j ] di cui ejfendo pure la quarta parte il 
quadrato del raggio , fard però FGPE uguale al quadra^ 
to del raggio i e però FSPD al quadrato del raggio BE^ 
come a ab i cioè fatta BK a BE come a a b , fard F S 

PD.TEiiBK.BE^eperòFSPDX BE^BK XBE 
e ( dividendo per BE) FSPD zzEBK; il cbe^ec. 
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COSTRUZIONE DI UN NUOVO SPEDITISSIMO 

MESOLABIO* 

PER una facile pratica invenzione di due medie coutil 
nue froporzivnali fra due linee date • Fig. 4^^ 

' Sieno 4ate le rette DE, DN, dalle quali fi faccia 
il rettangolo NDEF-, eli fia circonfcrìtto il cìrcolo 
D K F , e fi ponga il tutto in un plano verticale : di ma- 
niera che la minore delle rette date , come D N ^ fia oriz- 
zontale ^ e l'altra DE perpendicolare al piano dell* 
orizzonte .^ Prolungata adunque N D verfo B , per 
modo che BD fia uguale a DH^ cioè alla metà di DN, 
ed innalzata la perpendicolare B A ^*fi inclini ad efla dal 
punto D la retta D A uguale alla metà di D E , cioè a 
D P , e piantato in A un chiodo , fi attacchi il filo A Q^ 
tirato dal piombo Q^, la di cui lunghezza fia refc|uialte- 
ra di DE, cioè uguale all' uno , ed all' altro mfieme 
AD e DE. 

Dipoi pofto uno ftile al filo in B , a poco a poco 
fi conduca lo ftile per la linea orizzontale B N I con 
promuovere il filo , di maniera che fucceffivamente ri- 
cevs^la porzione ADE, AHO^ANR, AIK.[ farà più 
ficuro in vece di uno ftilé fervirfi di un ago , nel di cui 
foro fia inferito il filo]. Quando adunque il piombo Q^ 
che tien tefo il filo , e che per E farà entrato nell' area 
del circolo, comincerà ad ufcire da quella al punto K» 
ancor quefto fi fegni nella circonferenza ; imperocché ti- 
rata KL paralella a DN, faranno KL, EL le due iiiew 
diexicercate frajle date ED» DN.^ 
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D I MO S TR AZ IO K E. 

Poiché A I con I K é uguale ad A D con DE , leva- 
ti gli uguali I K e D L ^ farà A I uguale ad A D con L E; 
dunque il quadrato di A I » o il compteflTo de* quadrati 
A D e D I col doppio rettangolo I D B » farà uguale a i 
quadrati A D^ ed LE più il doppio rettangolo di A D 

in L E • Levato dunque H comune quadrato AD ^ farà 
il quadrato di DI col rettangola I DN (poiché DN 
é doppia di D B ) uguale al quadrato di L E col dop- 
pio rettangolo di AD in LE ^ ovvero col rettangolo 
DEL (per cfllcrc I> B doppia di DA) « Ma il qua- 
drata di I D é uguale a* rettangoli IDNe DIN; dun- 
que aggiunta di nuova I D Hy faranno due rettangoli 
KL M col rettangolo L K M , o con V L K uguali ai qua- 
drata di DI col rettangolo I DN, o al quadrato di Lp 
E inficme col rettangola DEL^ cioè al doppio qua^dra» 
to di L E col rettangolo D L E ; e levati gli uguali ret- 
tangoli V L K> DLE, remeranno due rettangoli KLM 
uguali a' due quadrati di LE« ed ognuna iarà uguale ad 
ognuna ì e però LK farà ad LE y come LE ad LM» 
ovvero alla data DN ; di nuovo al quadrata di L E ag- 
giunto il rettangolo D L E , ed. al rettangola K L M [ che 
e uguale al q^uadrata di LE] aggiunta il rettangolo di 
L K M ^ che e uguale al rettangok) VLK>o DLE>(à- 
là il rettangola DEL uguale al qu^adrata LK> per la 
che ancora DE ad LKié come LK ad LE; onde DE» 
L: K > L E , L M fona in:Contlnua proporzione ; il che fi do- 
veva fare* 

Spiegazione» Dunque it quadralo di AI^ o il cont^ 
fU]p> dc^ quadrati di AD e DI col doppio r^naniolo I 
DBy per la Propojikione XL Libro IL dt Euclide y fari 
uguah a i quadrati di AD ti LEy ed al doppio retta»^ 
golo di A D in LE per la quarta del fecondo » 

Ma il quadrata di ID è uguale a i rettangoli ID H 
e DIKper la feconda del feconda . Dunque aggiunto di 

ttUO^ 
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nuovo TDKy faranno due rettangoli IDK in/seme con 
JD IN 5 ovvero due yett angoli KLMcoI rettangolo LKM 
(e ciò per ejfere KLzz rp,LM=DN,rN= MK) o 
€on VL K(per ejier f^L i M K ; poiché emendo per cojlru* 
%ione D K divifo per metà in H ^ dal centro C tirata U 
C Hfard perpendicolare a DH^e però ancora CG ad VK^ 
onde VG ^GK; Ma ancora LG ^ GM; dunque i reji^ 
dui VL =: Af K ) uguali al quadrato di D l coi rettango^ 
lo IDK j al quadrato di LE col rettangolo DEL [e 

ciò per ejferji moftrato di foprtt che DI -i- IDK ^ LE 
•f- DEL]^ cioè al doppio quadrato di L E col rettangolo 
DLE'y ( Poiché il rettangolo DEL è uguale al quadrato 
di LEy ed al rettangolo DLE per la letica del fecondo , 
t però due rettangoli KLMcol rettangolo VL K faranno 
uguali al doppio quadrato di LE col rettangolo D L E)^ 
e levati i rettangoli VLK ^ DLE (che fono uguali per 
//i 35* del terzo ^ refi eranno due rettangoli K LM uguali a 
due quadrati di LE^ed ognuno fard uguale ad ognuno^ ec. 
Di nuovo di quadrato di L E aggiunto il rettangolo 
DLE^ ed al rettangolo KLM(cbe è uguale al quadrato 
di LE) aggiunto il rettangolo LKM ( che è uguale al 
rettangolo VLK o D LE ^ fard il rettangolo DEL uguale 
al quadrato diLK . 

Poiché Jtfard LE-^ DLE s KLM^ LKMy ed 

ejìendo per la terxut del fecondo LE 4- DLE z: DELj e 

di più emendo LK ^ KLM-hLKM per ejfere ogni qua^ 
Arato compojio di due rettangoli fotto il lato del quadra^ 
to , ed uno de^ femmenii ^ in cui è divifo detto lato per la 

feconda del fecondo , ne verri DELsìLKìCC» 
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* 

S C O L I O* 

EJfendo la dimqfiraztone delU frefente Prapo/tz,fOfic 
fondata fu Vu^uaglianz,a , ^ fotrd dimjirare per meZfM 
de ir equazioni algebriche così. 

Per cojlruzione Al-h I K ::i AD -^^DL^IK) 4- 
X E j onde rejlerd AI^ AD + LE ^dunque per la quar^ 

ta del fecondo Al^ AD -hLE+^zAD X LE ^ e per 

la undecima del fecondo AI::: AD 4-D/+-2ri>JB; e 

però averemo /tD+- Dl-t- zIDB ss AD +• ^^ "*• ^^ 

DXLE; ondfDT-i'ZlDBzi LE-^zAD y.LE; 
MaDBsz ^DUiCDA^t- DEper coflruùom \ iunepn 



X 



fard D.I(LK)+ IDH {KLM) a LE + DEL', Ma 
LKss KLM ■t' LKM per la feconda del fecondo , dunque 
ne verrd 2KLM-h LKM:=iLE'*- DELimaLKMxs 

VLk(DLEper la 35.rfp/gO« DELsTÉ-i-DLE 

per la terza del fecondo , dunque averemo iKLM-hDL 

E=s zLE-i'DLEtCÌoè KLM!=iLÉ]eperàKL,LEz: 
LE,LM; 

Ora effendo KLM=i £1* ed ejfendq/t veduto LKM 

sDLE a-verrà KLM-h LKM,'=:LE-i- DLE^cioi 

L K per la feconda del fecondo = DEL per la terM del 
fecondo ^ e però DE.LKi.LK.EL ^ ed unendo tnjiem^ 

la ragione ritrovata di fopra ^ averemo la ricercata pro^ 

porZiiOm 
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porzione DE.LK::LK.EL::ELéLM[DK]jefra 
le due date DE ^ DK le due medie continue proporzionali 
LKyEL ; il cbe^ ec. 

Merita però rifleflione » che la curva QE O K deferita 
ta in tal moto dai pefo Q^^é un' Iperbole equilatera, il 
di cui aflfe é il doppio di AB; imperocché ordinata 
qualfivoglia OS, fé (i ponga Tuna e l'altra OJT^ed XT, 
uguale ciafcheduna ad A B ( poiché A H con H Ó é ugua« 
le ad A Q^) levati gli uguali HO, BS,farà AB,o TQ^ 
con S Q^, cioè T S uguale ad A H , e però il quadrato di 
TS, cioè il rettangolo XSQ^col quadrato di TQ.,per 
la feda del fecondo, farà uguale a i quadrati di B H, ed 
AB, ovvero di OS, e TQ^; onde levato il comune qua* 
drato di TQ^, refterà il rettangolo XS (^uguale al qua- 
drato deir ordinata OS e però il punto O apparterrà, 
air Iperbole equilatera, il di cui alfe XQ^é doppio 

di AB. 

Spiegazione • Effendo il rettangolo X S Qjsguale al 
quadrato dell' ordinata O S , fard la curva Q^ OR K un^ 
Iperbole per ciò che Ji deduce dalla Propojtzione VI delle 
fezioni coniche del noftro Autore , e per V Vili. Fropofiziom 
ne di dette fezioni fard un^ Iperbole , che averd il lato 
trafverfo uguale al tat$ retto ; poiché per la detta Propojt- 
zione ^ come il rettangolo XSQ^al quadrato di SO^ così il 

lato trafverfo QX al lato retto ^maXS Q^ SO, dunque 
QX =: al lato retto , e però Vlperbole farà equilatera per 
laproprietd de IP Iperbole equilatera^ come Jt accenna al Co- 
rollario IL della Propojtzione XXXV. delle dette^ Sezioni. 
Neir iftefl(à maniera qualfivoglia altro punto prefo 
nel medefimo filo fra Q^e B, [ il che poffiamo diftingue- 
re con qualche tenue filo di ferro, o nodo di altro co- 
lore, o qualche altro fegno vifibile] defcriverà la me- 
defima curva IperboJica^ifTerente dalla prima per la fo* 
la porzione, anzi collorata fopra la medefima in un (ito 
paralello , e ciò fino che la defcrizione fi conterrà fot- 
to la retta Bl ; imperocché quando il punto, che de- 
fcrlve la Curva , paifcrà fopra l'orizzontale B I , é manife- 

fio 
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fto che continuato il medefiino moto, dopo deferì vera 
un arco circolare intorno al centro A. 

Spiegazione. Che la curva Iperbolica defcritta da un 
nodo pojlo nel filo AQ^opra il pefo Q^ fia la medefima 
della prima y e differente per la fila pojiz»tone^ è chiaro ife 
fi confiderà^ che il pefo QJia ti detto nodo y e fi applichi 
la medefima dimojlrazione pofia al §• Merita però riflef* 
fione ; giacché la defcrizione , o cofiruzionc è la medefima. 

Che poi pajfando il punto Q^ o quello che defcrive la 
curva , fopra V orizzontale BI ^ continuando il medefimo 
moto y deferiva un arco circolare intorno al centro Ay è 
manifefto ; poiché arrivato il pefo Qjtl punto di B I pro^ 
lun^ata dove ti pefo Qjocchi la linea BI ^ che fia detto 
punto per maggtor^ iftteJJi^eHz^a I ^ fard allora A Q^ AI; 
€ dovendo il pefo Q^^ pel fuppofio y girare intorno alpun* 
to A colla linea AI tefa nelV iftefio modo e fempre la me* 
defima , la curva defcritta dal pefo , o nodo Q^ard un * 
femmento di circolo • 

Di qui ne viene , che con quefta fempliciffima ope- 
razione meccanica fi potrà fciorre ogni Problema Solido ^ 
come la trifezione dell' angolo , la divisone della sfera ^ 
per mezzo di un piano perpendicolare all' afle , in parti 
che abbiano fra di loro la data ragione , la duplicazio- 
ne del cubo^ ec. Poiché ^ come è noto a i Geometri ^ 
qualfi voglia Problema Solido coU' interfezione dell' Iper- 
bole , o di qualfìvoglia altra fezione conica di una fpe- 
eie data col circolo , fi può rifolvere, ec» 

Ver corona di quanto fi è detto^fi pone qui una dima* 
fir azione^ del noftro Autore per trovare la trifezione delC 
angolo dato • 

Fig. 5^« Sia l'angolo dato l'angolo D C G « e fia D G perpen- t 

dicolarc fopra C G , e fatta CO = CG compifcau il ret- 
tangolo G O H D 9 i cui Iati O G , H D fieno ìndefinitau 
mente prolungati verfo P ed F , j^fatta C E doppia di C D, 
col raggio CE^defcrivafi l'arcV circolare EFfegante la 
CG in F , e fia FB paralella a CE ^ coa cui concorra 
la CH in B , e pofta B H perpendicolare all' orizzonte 
fi faccia retto l'angolo Ffi A, e fi ponga B As; CH = 
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H Q.^ e fiflato il chiodo ìa A nel piano verticale con I4 
funicella ABC[BCH] tirata dai piombo C, tirandola 
lungo la retta B F ,. fino che giunga al fico A l K , in cut 
il piombo K fegbi il cerchia E F in K y fì congiunga C K; 
dico che l'angolo G C K farà un terzo del propofto DCG. 
Imperocché condotta KR paralella ad I 3 » o ^ 
MD^ e di più emendo A( -h IK=: AB h^BC:^ BH» 
tolte l'uguali I K, B R , farà I A =: H R ; dunque li qua* 
dratidi IB, B A^ ovvero K R, CH uguagliano U qu9« 



drato R H s QJR C-*- CH [per la fejla del fecondo di 

Euclide y cioè faranno KR -*• CH =3 QR C -#• cH ] e tol- 
to di comune il quadrato di CH refta il rettangolo Q^ 
RC =: al quadrato KR ; dunque il punto K e ad un' 
Iperbole equilatera [^er quello j che Jt avverte alla ffie^ 
gaziene a carte 109. } Il di cui Iato trafvrerfo CQ^ e la 
cui tangente D M paralella all' ordinate ; il centro H, 
e gli aflìntoti HP, H M, e ftcfa KG agli affintoti in P 
ed N , fegando la DG in L y farà C L =: C N , come G 
C ^ CO fer corruzione (poiché Caranno i triangoli CG 
LyCK O fintili ed uguali ); Ma C Hz: PKpcl Corollario 
11^. della Propofizione XXIF. delle Sezioni Coniche del no* 
firo Autore ; dunque CL=: CNr: PK, e pofta di co- 
mune KL, farà L P=: CK=: CE =: 2CD; ficché divi- 
fa PL pel mezzo in S, farà S il centro di un femicìrco- 
Io defcritto fui diametro P L > che pafTerebbe per l'an- 
golo retto PDL, e faràSD=: SL =5 -J P L =: CD (per 

ejferfi provato CD:::^ T^L); dunque l'angolo DCS=3 

Ì>SC=: il doppio dì SPU:z2SCG [per eJfereSCG::^ 
S?D fra Ir paralelle]y e però efendo S C D =3 2 SCG, 

fard SCD::^ tDCG; onde SCGs tDCGj il che 

era y ec« 

Sicché con Tartifìzio di quel pendolo, 11 di cui capo 
ftàndo in un punto filTo vadali tirando la corda lungo una 

linea 
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linea retta ^ (iafi orizzontale o inclinata y e Taltro termU 
ne fia tirato perpendicolarmente dal pefo ^ Tempre viene 
defcritta un' Iperbole , con cui ogni equazione dei terzo 
;rado (i fcioglie ^ potendofi levare il fecondo termine 
air equazione ; onde fé rimane il terzo termine ^ fi rida-* 
ce il quelito alla trifezione dell' angolo ; (e manca eflb 
ancora , fi riduce elTo ancora all' invenzione delle due 
medie proporzionali ^ come ha infegnato l'Autore nel Tuo 
Mefolabio • 
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Pag. lin. 

^1 3$- ^fi^ 

^12 i%.\6.\%. conneflicà 

^i8 6 I b.a::i»i 

^2f 6 ab.a::a* x 

^ 26 24 C E 

^11 25 Cìxt lì triangolo 
^33 22 nel quadarntt 
^35 ^ il dopf io del quadrato 
^66 2/^ e Vugula 
^6S 28 ovvero deir ungula 
^72 ig area ugulare 



CORREZIONE 

^ convcffità 
.^L b.a:;i«£ 
^d HA 
^ab*b::a«i 

^' CE 

:^C UT Hai triangolo 
^nel quadrante 
^ al doppio del quadrato 
^ e Vungula 
^ovvero Vungula 
area un^ulare 



^76 22 per la Proporzione XVi^er la FropoJsZfione X. 



^^78 25 cioè FB 

^88 18 F5g. 53. 

.^94 7 ^ come ITRt 
S- 95 34 P^'''^ Proporzione IL 

£ nella Prefazione 
^facc. 3 24 perf azione 
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